Legyen a (—2,0) pont Fy, az (1,0) pont F», a gorbe tetszéleges pontja P(x, y) tovabba PFy = 1, PFy = rs.
A PFy F; haromszogben: PEFy + PFy, > FyFy = 3, vagyis r1 + 192 > 3, tehat r1 + 2ro > 3 4+ ro;
tovabba:

ry—19 <3, tehdt 1y —2ry <3 —ro,
ro —r1 < 3, tehat 2r; —r1 < 3+ ra.

Mindezekbdl kovetkezik, hogy r1 + 2re —a = 0, csak akkor lehet, ha a > 3+, r1 —2ry—a =0, vagy 2ro —r; —a =0,
csak akkor lehet, ha a < 3+ ro. Az (ry + 2r9 — a) (11 — 2r2 — a) - (2ro — 1 — a) szorzatban vagy az elsG, vagy a
mésik két tényezd koziil valamelyik lehet 0. Ha P pont rajta van a keresett gorbén, és a > 3 + ro, akkor fennall, hogy
r1 + 2re = a, vagyis r1 + 2ry — a = 0. Megforditva: ha a szorzat 0, és a > 3 + ro akkor csakis r; + 2ry — a = 0, vagyis
P pont rajta van a keresett gorbén.

Az (11 4+ 2r9 —a)(r1 — 2r9 — a)(2ra — 11 — a) = 0 egyenlet tehat a keresett gérbe egyenlete, ha a > 3 4 r3. Az
egyenlet szimmetrikusabba tehetd, ha megszorozzuk (r; + 2re 4+ a)-val, amely nem lehet 0:

(ri14+2ro—a)(r1 +2ra+a)(r1 —2rg —a)(2rs —ry —a) = 0.
Alkalmazva a két tag Osszegének és kiilonbségének szorzatara vonatkozd azonossagot:
[(rl +2r9)% — a2] [a2 —(r1 — 27“2)2} =0,
(r% +4rire + 47“% — a2) (a2 — r% +4rire — 47"%) =0,
16733 — (r% +4r3 — a2)2 =0,
161‘%1‘%—(7‘1—#87“17'24—167‘3—27“ 87‘2a +a)=0,
—rl +872r2 — 1675 + 2a® (r% +4r2) —a*=0,
—(7‘1 — 47‘2) + 242 (7‘1 + 47“5) —a* =0,
r2=PF2=(z+2)7+y> é 13=PF=(z—1)7°>+4°
Tehat
72 —dry =2 ddr+4+yP —da?t + 8 —4— 4yt =
= —3(2® 4+ 9 — 4x),
és
i+ drs =2t +dr+4+y° +40? —8r+4+4y° =
=522 +5y% — 4z + 8.
Ezt a helyettesitést elvégezve:
—9(z? +y* - 41:)2 +2a*(52% 4 5y* — 4+ 8) —a* =0,
[(:v +y?)°
9(2? + %) — (22 + y?)(722 + 10a2) + 14422 + 8a2z — 1642 + o’ = 0,
H7 — (2 + ) (722 + 10a?) + (4z + a2)2 +16(82* — a®) = 0.

—8z(z® + %) + 16:102} —2a?(52% + 5y — 4z + 8) +a* =0,

9(z® +y



