Irjuk az 1-t6l ab-ig terjedd szamokat a kovetkezs tablazatba:

1, 2, . . . a,
a+1, a+2, . . . 2a,
2a+1, 2a+2, . . . 3a,

(b—1a+1, b-Da+2, . . . ba.

Neézziik, hogyan helyezkednek el az a-hoz relativ primszamok. Tekintsiik a k-adik oszlopot: k, a + k, 2a + K, ...,
(b—1a+ k.

Ezek nyilvan mind relativ primek, vagy mind nem relativ primek a-hoz, attél fliggéen, hogy k relativ prim-e a-hoz,
vagy nem. Latjuk tehat, hogy az a-hoz relativ primszdmok ¢(a) szdmu oszlopban helyezkednek el.

Most vizsgaljuk a b-hez relativ primszamok elhelyezkedését. Mint a cikkben belattuk, egy szam akkor és csak akkor
relativ prim b-hez, ha b-vel osztva, b-hez relativ prim maradékot ad. Masrészt konnyen belathatjuk, hogy ugyanabban
az oszlopban all6 két szam b-vel osztva nem adhatja ugyanazt a maradékot.

Ugyanis, ha

k+mnia=qb+r
k + noa = gab+r volna,

akkor (n; —ns2)a = (q1 — g2)b vagyis (n1 — nz2)a oszthatd volna b-vel, de mivel a és b relativ primek, ebbdl kovetkeznék,
hogy (n1 — n2) oszthat6 b-vel. Ez azonban lehetetlen, mert nq és ny b-nél kisebb pozitiv szamok s igy kiilonbségiik is
b-nél kisebb.

Tehat az egy oszlopban all6 b szamua szam b-vel osztva kiillonboz6 maradékokat ad, s igy a maradékok az Gsszes
szamok 1-t61 b-ig. Mivel ezek kozott ¢(b) darab b-hez relativ primszam van, az el6bbiek szerint minden oszlopban ¢(b)
szamu b-hez relativ primszam van; a ¢(a) szamu a-hoz relativ primszamokat tartalmazo oszlopban tehét Gsszesen ¢(a)
©(b) szamu ab-hez relativ primszam van. Ezzel a tételt bebizonyitottuk.



