I. megoldas: Barmely az adott tulajdonséggal bir6 P ponton &tmend két hur, az egyik pl. a k1 kor A; By hurja,
a mésik a ko kor Ay Bs hirja, — olyan, hogy

(1) PA,-PBy=PAy - PBs.
Azt kell vizsgalnunk tehét, hogy ez az egyenlGség mely pontokra igaz. Mivel a ki és ky kornek a P pontra illeszkedd

béarmely két hurjat tekinthetjiik, célszerd lesz azt a kozos hirt venni, amely a korok egyik metszéspontjan, a B ponton
megy at. Irjuk 4t az (1) feltételt erre a hurra:

PA-PB=PB-PC
és PB-vel osszunk, ekkor a
(2) PA=PC

egyszerd feltételt kapjuk. Eszerint azt kell megvizsgalnunk, mi a mértani helye a két kor koézos pontjan atmens AC
hurok felezéspontjainak. Bebizonyitjuk, hogy ez az a kor, melynek kdzéppontja a két kér 0109 centralisinak O fele-
zéspontja és atmegy az adott korok kozos pontjain.

Az AC szakasz két hur 6sszege, AB darabja a ki kor hurja, jeloljiik ennek felét hi-gyel, BC' pedig a ko kor hirja,
ennek felét ho-vel jeloljik. Bocsassunk az Op, Oy és O pontokbol AC-re meréleges egyeneseket, ezek talppontjait
jeloljiik rendre 17, To és T-vel, utobbi felezi a 1175 szakaszt.

Maésrészt T1 B = hy, a rajz szerint ezenkiviil (2) szerint PC = AC/2 = hy + hq és igy PTo = h; is fennéll. Eszerint
T1B = T, P, tehat a T-vel felezett Th T, szakasz mésik két darabja is egyenlé: BT = PT, a BT O és PTO derékszogi
haromszogek egybevagok s igy OB = OP, amivel allitasunkat bebizonyitottuk.

Ez a megoldas lényegesen kihasznalta, hogy a két kor metszi egymast. A kivant tulajdonsidga pontok azonban
léteznek és ugyancsak kort alkotnak, bizonyos feltételek esetén akkor is, amikor a kérok nem metszik egymaést.

II. megoldas. Legyen a két kor ky és ko kozéppontjuk Op és Os, sugaruk ry és ro; egy kivant tulajdonsigu pont
P, mely legyen a k; kor belsejében és ko-n kiviil.

A kq-re vonatkozo6 hatvany értékét az O; P-re merdleges sugar felének a négyzete adja, a ko-re vonatkozot pedig a
P-b6l huzott érint6 négyzete. E fél hurnak és érintének kell tehat egyenlé hosszinak lennie. A har egyik végpontjat
Aj-gyel, az egyik érinté érintési pontjat pedig As-vel jelolve Pythagoras tétele szerint

rf = O1P? + PA3, és r3 = O2P? — PAS.
A ketts 6sszegébsl PA; = PAs folytén
T%—F’I‘g 201P2+02P2.
A baloldal értéke fliggetlen P-t6l, tehat a jobboldalé is. Az O1 02 P haromszogben tehat két oldal négyzetsszege és a
harmadik oldal allandé, fliggetlen a P pont helyzetétdl. Ezekbdl az adatokbol kiszamithaté azonban a P-bél huzhatd
sulyvonal hossza is. Ha az 0103 oldal felez6pontjat O-val jelijljl'ik

T%—l—r%

OP2:%(01P2+02P2)—0102= —0102.

LA P-b6l O102-re bocsatott meréleges hosszat a-val, talppontjanak tavolsagat O-tol b-vel jeldlve, ha a talppont O-tol Oy felé esik,
OP? = a?4b?%, 01P? = a®2+(010-b)2, 02P? = a®>+(020+b)? = a®2+(010+b)? sigy 01 P?+02P? = 2(010?+a?+b?) = 20:0%2+20P2,
amibdl kovetkezik a fenti egyenl&ség.



Ilyen P pontok tehéat akkor léteznek, ha

1} + 73 / PN
010222010§2 1 B) 2 — 2(7“%4’7‘%),

és ebben az esetben egy O kozépponti koron fekiisznek.
Mivel

\/2(7“% +1r3) = \/(T% +2rre +13) + (r? — 2rra +13) =

=\/(r1+7r2)2 4 (r1 —r2)2 >r +7ry, ha 1 #ry;

tehat ilyen pontok nem metsz6 korok esetén is lehetnek, ha azok elég kozel vannak egymashoz.



