I. megoldas: A Kiirschak-verseny 3. feladatanak I. megoldasaban lattuk; hogy egymasutani természetes szamok
Osszegének van 1-nél nagyobb paratlan osztoja. Masrészt egy (2k 4+ 1)n-alakd szam, ahol k és n természetes szamok,
felirhato az n — k-tol n+ k-ig terjedd szamok Osszegeként. Ha itt k < n (tehat n legalabb 2), akkor ezek mind pozitivok
és szdmuk 2k + 1, ami legalabb is harom. Ha k > n és igy negativ szdmmal kezd&dne a sor, akkor a negativ tagokat és
a veliik abszolut értékben megegyezd pozitiv tagokat, tovabba a 0-t, tehat —(k — n)-t6l k — n-ig a szdmokat elhagyva
kaphatunk természeten szamokbol all6 sort: k — n + 1-t6l k 4 n-ig a szamokat. Ezek szdma 2n; tehat n-nek legalabb
2-nek kell lennie, hogy legalabb 3 tag visszamaradjon. Igy azt kaptuk, hogy a péaratlan valodi osztoval biré szamok
elgallithatok 3 vagy tobb egymésutant természetes szam Osszegeként.

Viszont més szamok nem rendelkezhetnek ezzel a tulajdonsaggal, mert 3 vagy tobb egyméasutani szam Osszege
oszthatd a tagok szaméval, vagy annak felével és az els6 és utolsd tag Osszegével, vagy annak felével. Itt mindkét
tényezd 1-nél nagyobb. Igy 2 hatvanyain kiviil a primszamok nem irhatok 3 vagy tobb természetes szam Osszegeként,
minden mas szam igen.

II. megoldas: A Kiirschak-verseny 3. feladatédnak II. megoldasabol is azonnal leolvashat6 az el6zGkben nyert ered-
mény. Ott azt talaltuk, hogy azok a szamok bonthatok egymés utani természetes szamok Osszegére, melyek kétszerese
egy péaros és egy paratlan valodi oszto szorzatara bonthato. A kisebbik tényezs jelentette a tagok szamét.

Ha most a tagok szama legaldbb 3, akkor még e szorzat fele, tehat a kérdéses szam is két valodi osztd szorzatara
bonthaté, melyek koziil legalabb az egyik paratlan. Ebbél kévetkezik az el6bbi eredmény.

ITI. megoldas: Sz6 szerint vihetd at a Kiirschak-verseny 3. feladatanak III. megoldasa is, azzal a kiilonbséggel,
hogy most a racspont-paralelogrammank révidebb oldalan is legalabb 3 racspontnak kell lennie, tehat a kérdéses szam
kétszeresének két olyan tényezére kell bomlania, melyek egyike paratlan, és legalabb 3, a masika paros s igy legalabb
4, amibdl ismét kovetkezik a bizonyitando allitas.



