1. Egy szamot ismeriink, melynek két 4-esre végzédik a négyzete: 122 = 144. Ha a? is két 4-esre végzédik, akkor a
kiilonbségiik: a® — 144 = (a + 12)(a — 12) két 0-ra végzddik, vagyis oszthaté 100-zal. Ez csak ugy lehet, ha a paros,
tovabbé a szorzat oszthat6 25-tel. Ez viszont elképzelhet6 ugy is, hogy valamelyik tényez6 oszthato 25-tel, meg ugy is,
hogy mindkettd oszthato 5-tel. Utobbi esetben azonban a két tényezd Osszege meg kiilonbsége is oszthatoé volna 5-tel,
de ennek a két tényezonek 24 a kiilonbsége, tehat nem oszthato 5-tel. Igy csak az el6bbi eset lehetséges. a + 12 paros
a mellett akkor oszthatd 25-tel, ha a 38-ra vagy 88-ra végz6dik. a — 12 pedig, akkor, ha a utolsé két jegye 12 vagy 62.

A négyzet utolso két jegye csak az alap utolso két jegyétdl fiigg. 382 = 1444, 882 = 7744, 122 = 144, 62% = 3844.

Igy minden 12-re, 38-ra, 62-re és 88-ra végzdds szam négyzete két 4-esre vegzddik.

2. Kozben talaltunk egy harom 4-esre végzdds szamot is, az megint hasonlo jo szolgalatokat fog tenni, mint elgbb
a 12. Ha b? is harom 4-esre végzddik, akkor

b? — 1444 = (b + 38)(b — 38).

oszthaté 1000 = 8 - 125-tel. Ebben b-nek parosnak kell lennie, mert csak akkor lesznek a tényez6k parosak, tehéat a
szorzat legalabbis 4-gyel oszthat6. Hogy még 8-cal is oszthaté legyen, ahhoz valamelyik tényezének 4-gyel is oszthatonak
kell lennie. Kénnyd belatni, hogy ez esetben mind a két tényezs 4-gyel oszthatd.

A szorzatnak ezen kiviil 125-tel kell oszthatonak lennie Ez csak tgy lehet, hogy valamelyik tényezd kiilon oszthatd
125-tel, mert legaldbb az egyik relativ prim 125-h6z. Ha ugyanis két szdm mindegyikének van 1-nél nagyobb ko6zos
osztoja, 125 = 53-nel, akkor ez csak 5 valamelyik hatvanya lehet, tehat mind a két szam, s igy pl. a kiilonbségiik is
oszthato 5-tel. De esetiinkben (b 4+ 38) — (b — 38) = 76 relativ prim 125-hoz, tehat legalabb az egyik szam szintén
relativ prim hozza.

Azt nyertiik tehat, hogy a b négyzete harom 4-esre végzddik, akkor b+ 38 is b— 38 is oszthatd 4-gyel és valamelyikiik
még 125-tel is. Valamelyik tényezs tehat oszthaté 500-zal, s igy az utols6 harom szdmjegye vagy 000, vagy 500. Az
els6 tényezd akkor végzddhetik igy, ha b 962-re vagy 462-re végzddik, a mésodik akkor, ha b utolsé harom jegye 038
vagy 538. Barmely szam négyzetének utolsé harom szamjegye csak az alap utolsé barom szdmjegyétdl fiigg, mert

(A-1000+ B)® = A% -10002 +2- A - B -1000 + B? =
= (A?-1000 + 2AB) - 1000 + B2.

Azt kell tehat csak megnézniink, hogy a talalt négy szam négyzete tényleg harom 4-esre végzddik-e.
382 = 1444, 462% = 213444, 5382 = 289444, 9622 = 925444.

Ezek szerint a 12-re, 38-ra, 62-re és 88-ra végzdds szamok négyzetei végzédnek két 4-esre és ezek koziil a 038-ra, 462-re,
538-ra és 962-re végz6ds szamoké harom 4-esre.



