I. megoldas: Egy egész szamokra vonatkoz6 azonossag bizonyitasara mindég kézenfekvé a teljes indukcid:
n = l-re az allitas: 1- (a— 1) =1-2-(3a — 2 — 1)/6, ami igaz. Tegyiik fel, hogy valamely n értékre mar tudjuk az
azonossag helyességét, megmutatjuk, hogy ebbdl kovetkezik az azonossag helyessége a kdvetkezs egész szamra, n+ 1-re
is. Feltétel szerint

{1-a-=D+2-(a=2)+...4na—n)}+n+1)(a—n-1) =
nn+1)(3a—2n—1)

= G +(m+1)(a—n—1)={(n+1)/6}[3an — 2n°—

—n+6a—6n—6]={(n—1)/6} - [3an+ 6a —2n> — Tn — 6] =
={(n+1)/6}[3a(n+2) — (n+2)(2n +3)] =
_ (n+1)(n+2)(3a —2n — 3) _ n+1)(n+2)Ba—2(n+1)—1)
6 6 ’

tehéat valéban visszanyertiik a bizonyitandé formulat, csak n helyébe n + 1-et irva.

a helyébe n + 1-et irva, nyerjiik a masodik azonossagot.

a = 1-et irva és (—1)-gyel szorozva viszont az ugyancsak

érdekes 1-24+2-3+3-4+... 4+ (n—1)n = (n—1)n(n+1)/3 Osszefliggést kapjuk, amihez 1+24+34+4+...4+n=
(n+1)/2-t adva, nyerjiik a szamok négyzetosszegére mar ismert kifejezést. (Természetesen legkonnyebb lett volna azt
is teljes indukcioval bizonyitani, ha méar ismerjiik a végeredményt. De valakinek arra is ra kellett jonnie, hogy mi ez a
végeredmeény.)

II. megoldas: Ha a szdmok négyzetdsszegét méar ki tudjuk egyszertibben szamitani, akkor

1-(a=1)+2-(a-=2)+3-(a—3)+...+n-(a—n) =
=a+2a+3a+...+na— (12422432 +.. . +0n?) =
n(n+1)(3a—2n—1)

:n(n—|—1)@/2—71(714—1)(2714—1)/62 6 ;

amibdl helyettesitéssel nyerjiik ismét a méasodik azonossagot.



