Legyen az a,z™ + an12" '+ . +axtas =0 egyenletben ag, ai, ..., a, egész szdm és xr; = P legyen az
q
egyenlet egy raciondlis gyoke legrovidebb alakjaban, tehéat p és ¢ relativ prim egész szamok.
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Ebb6l egyrészt: anp” = —q(an_1p" "' + ... + apq" ™), masrészt: apq” = —p(anp” 4+ 4+ ...+ arq" ), vagyis a,p”
oszthatd g-val és apq™ oszthatd p-vel, de p és ¢ relativ prim szamok, tehat p és ¢", tovabba p" és ¢ is. Ezért a,, g-val
és ap p-vel oszthato, vagyis csak olyan tortek lehetnek gydkei egy egész egyiitthatos egyenletnek, melyek szdmldloja
a konstans tagnak, nevezdje pedig a legmagasabb foki tag egyiitthatdjinak osztdja. Ez egy-egy egyenlet esetén véges
szamu lehetGséget jelent. Ezt a véges szamu raciondalis szamot kiprobalva eldonthetjiik, hogy van-e raciondlis gyoke
egy egész egyiitthatos egyenletnek és ha igen, tgy megkereshetjiik. Egész gyokok is szerepelnek ezek kozt, ha ¢ = 1,
tehét egy egész egyiitthatos egyenlet egész gyokei csak a konstans tag osztéi kozott keresendsk.

Ha a legmagasabb egyiitthaté az egyenletben 1, akkor csak ¢ = 1 lehet, tehat az ilyen egyenletnek més raciondlis
gyOke, mint egész gyoke, nem lehet.

Igy els6 egyenletiinknek a racionélis gycke csak egész szam lehet, és pedig: +1, £2, £5, +10. Ezek koziil z; = 1 és
ry = —2 gydke is az egyenletnek. A hozzajuk tartozo (z — 1) - (z + 2) = 2 4+ x — 2 gydktényezs szorzattal osztva, a
tovabbi gyokok az x* — 422 + 15 = 0 egyenletnek is gyokei. Ennek mér racionalis gyoke nincs. Az egyenlet mésodfokira,

visszavezethets. Gyokei:
T34 = +v2 + 1, T56 = +v2 —1.

A masodik egyenletet (3z — 1)x(3x 4 1) = —30 alakban irva lathato, hogy ha z racionalis, nevezGje csak 1, vagy harom
lehet, mert kiilonben sem 3z — 1, sem 3z + 1 szamlaloja nem oszthatd a nevezdvel, tehat a baloldal tort lenne. Az
egyenletet (3xz — 1)(3x)(3z + 1) = —90 alakban irva a baloldal minden tényezGje egész, tehat 90-et harom szomszédos
szam szorzatara kellene bontanunk, ami lehetetlen. Raciondlis gyok tehat nincs.
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alakban adja a gyokoket, ahol p = 1, lehet, ahonnan a valés gyokre 1,48 ... adodik. A masik

két gyoke konjugalt komplex szdmok adédnak.



