I. Megoldas: 1° Jeloljiink egy polinomot f(x)-szel, bebizonyitjuk, hogy ha x1, megolddsa az f(x) = 0 egyenletnek,
akkor f(x) oszthatd az x — x1 kifejezéssel (az 0. n. x1-hez tartozo ,,gyoktényez&™-vel.) A hanyados eggyel alacsonyabb
foku polinom lesz.

Legyen f(z) = az™ + bx" ' 4 ca™ 2 + ... 4 px + r. Helyettesitsiik be z;-et:

ax + bt Feat T 4 Fpry+r=0.
Ezt levonva f(z)-bol, annak értéke nem valtozik:

f@) = f(z) = f(z1) = a(a" —af) +b(a" ™" — 21 7") + c(a" " — 2]+
+...+p(x—2x1)

Ennek a kifejezésnek minden tagja oszthatd = — z1-gyel és, a hanyados mindig eggyel alacsonyabb fokszdmu polinom,
mert
2 —ah =@ —r)@ 2" e a4
Igy valoban f(x) = (z — x1)g(z), ahol g(z) az f(x)-nél eggyel alacsonyabb foki polinom.
2° Az f(z) = 0 egyenletnek minden x1-t6l kiilonboz6 gyoke, gyoke az eggyel alacsonyabb fokt g(x) = 0 egyenletnek
is. Legyen ugyanis » # x1 gyoke az egyenletnek. f(s) = (3x — x1) - g(5¢). Itt a bal oldal 0, a jobb oldal elsé tényezsje
viszont nem az, tehat kell, hogy g(s) = 0 legyen.

Pdarkdany Mihdly (Békéscsaba, VIII. o.)

II. Megoldas: A gyoktényezdre vonatkozo 1° alatti tétel masképp is bizonyithato.
Irjuk f(x)-ben z helyébe a vele egyenls [(x — x1) + 1] kifejezést és rendezziik a polinomot (z — x;) hatvanyai
szerint:
flx) = al(z = z1) +a1]" + b[(x — x1) + 1] 7"+ (& — 21) + 2]+
+otpllr—w) o]+ = (z—21)g(x) + axt +bat ! 4 ca
o Fpr+r = (@ —a)g(x) + fz) = (2 — 21)g(2),

ahol (z — x1)g(x) az Osszes (x — z1)-et tartalmazo tagok Osszege g(x) egy n — 1-ed foka polinom.
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