Mivel az z, y, z gyokok egymassal felcserélhetsk, feltehetjiik, hogy x < y < z. Ha z = 0, akkor x = y = 0, mert
egyik sem lehet pozitiv és x + y = 0. A tovabbiakban elég, az olyan megoldasokat keresni, melyben z > 0, mert a
tobbit ezekbsl —1-gyel vald végigszorzassal kapjuk, mert akkor csak —1-gyel szorzodik az egyenlet mindkét oldala.

Ha z > 0¢és 2 <y < z, akkor xyz < 3z és innen xy < 3. Ha zy = 0, akkor x + y + 2z = 0 és z, y kozil az egyik
is 0, tehat y = 0, x = —z. Nem lehet z is, y is negativ, mert akkor z + y + 2z < z volna; de masrészt mivel zx is, y is
egész, x +y + z = xyz > z, ami lehetetlen. Nem lehet egyik negativ, masik pozitiv szdm sem, mert akkor a megoldas
negativja is megoldas volna és abban az egyik érték pozitiv, a masik kett6 negativ lenne és épp most lattuk, hogy
ilyen megoldas nem lehet. Keressiik még a pozitiv megoldasokat. Lattuk, hogy xy < 3, masrészt « + y = z(zy — 1)
pozitiv kell, hogy legyen, tehat zy > 1. Igy két eset lehetséges: t =1,y =2,z =2 +y =3; 2 = 1, y = 3, de ez mar
z-re 2-t ad, ami az el6bbibdl felcseréléssel keletkezik. Az Gsszes megoldas tehat az 1, 2, 3, tovabba a —a, 0, a szamok,
ahol a tetszGleges egész szam, tovabba az ezekbdl tetszileges felcseréléssel, vagy —1-gyel vald végigszorzéssal keletkezd
szamok.
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