Rajzoljunk az ABCa-be egy tetszéleges utat, mely a haromszog egy adott P pontjabol, mindharom oldal érintése
utan, az adott @ pontba érkezik. (34. abra.)

ARRAC

Ezt az utat teregessiik ki ugy, hogy a haromszoget sorra tiikkrozzikk a BC, CA, AB oldalaira. Legyen az utols
haromszdgben a @Q-nak megfelels pont Q’. Ekkor a megtett Gt akkor a legrévidebb, ha épp a PQ’ egyenest kapjuk
kiteregetés utan. El6fordulhat azonban, hogy ez az egyenes részben kiviill megy az egymashoz illeszkedd négy ha-
romsz0g teriiletén. Ekkor az egyenes egy—egy kiviil haladd szakasza, meg a négy haromszogbdl all6 idom (hatszog)
korvonalanak egy darabja konvex idomot zarnak koriil (harom, esetleg négyszoget.) Ez esetben a legrovidebb ut, mely
P-bél Q’-bevezet, végig a haromszdgek teriiletén, az a tdrtvonal, mely adtmegy azon a cstcson, vagy azokon a csi-
csain a kiteregetett hatszogi idomnak, melyek egy—egy ilyen koriilzart idom keriiletén fekszenek, mely a PQ’ egyenes
meghuzésaval keletkezik.

Azon utak koziil, melyek P-bdl kiindulva el6bb a BC, azutan a C'A és végiil az AB oldalakat érintik, minden
esetben az lesz tehat a legrovidebb, mely a fonti egyenesnek, illetSleg tortvonalnak az ABCa-be val6 visszatiikrozésével
keletkezik. Mivel az oldalakat hat kiilonb6z6 sorrendben lehet érinteni, mind a hat sorrendhez tartozé legrovidebb utat
meg kell nézniink és ezek koziil a legrovidebbet kivalasztani. Ehhez elég harom szerkesztés, mert a forditott BA, AC,
OB érintési sorrendnek nyilvan a P’ és @ kozti legrovidebb t felel meg a fenti szerkesztésben.

Kdvdri Tamds (Bp. Evangélikus gimn. VIII. o.)

Megoldotta: Gacsanyi S., Gehér 1., Haris B., Horvath Sz.
Elég jok: Aczél L., Fried E., Parkany M.

Megjegyzés: Erdekes megfigyelni, hogy mennyire hagyjuk magunkat nem csak vezetni, félrevezetni is a rajztol.
Igy érthets, hogy senkiben sem meriilt fel az a kérdés, hogy PQ’ szakasznak lehet része a haromszogon kiviil is, mert
mindenki szabalyoshoz kozel allo6 haromszoget szokott rajzolni. Célszerid az ilyen rajzokat tompaszogli haromszoggel
is megrajzolni.

A megoldok nagy része megint csak azt arulta el, 6 hogy csinalné, az egyik Gszintén meg is mondja ,,szerintem az a
legrovidebb ut” ezek kozt az ajanlatok kozt igen valtozatosak vannak, igy azutan valéban maga a kitalaléja sem lehet
biztos a dolgdban, mig valamennyire nem indokolja, hogy mért gondolja az ajanlott megoldast jonak.

Erdekes Konya Jozsef probalkozasa. O elszor merdlegest bocsét a két pontbol a legkdzelebb fekvé oldalakra (nem
veszi észre, hogy az ugyanaz is lehet) és a két talppontot Osszekoti a harmadik oldal érintésével a legrévidebb tuton,
tehdt azon, amin egy fénysugar is haladna. Itt azonban nem &ll meg, mint sokan, hanem most a harmadik oldalon
val6 visszaverddési pontot valtozatlanul tartva a két talppont elmozditdsaval rovidit a megtett dton. Aztan megint ezt
a két pontot tartja valtozatlanul és a harmadik oldalon lévét valtoztatja. Ezzel az eljarassal valoban egyre kozelebb
jutunk az egyik minimalis tithoz. Csupan becsiiletszora azonban ezt sem &llithatjuk, bizonyitani meg nem bizonyitja.
1 pontot érdemel.

A megoldéas simabbik esetben — amikor nem kell csiicsokat belevenni a pélydba — ebben az esetben is annak
felel meg, ahogy a fénysugar harom tiikr6z6 lapon valé visszaverddés utan jut P-bél Q-ba. Ezt allitja Haris Béla is
és azzal probalja igazolni, hogy ha valamelyik {itkozési pontot elmozditjuk, azzal a palya hossza mindig novekszik.
Megfeledkezik azonban arrdl, hogy ha egy pontot elmozditott, akkor mar az egyenls szogek nem maradtak egyenl6k,
s igy elképzelhetd volna, hogy a méasodik, vagy harmadik visszaver6dési pont mar gy mozdithatoé el, hogy az el6z6leg



okozott novekedésnél is tobbel csokken a teljes Gt hossza. Gondolata azonban nem termeéketlen. Helyes megoldast lehet
belGle csindlni, s igy 1 pontot megérdemel.



