(32. 4bra.) Legyen az ellipszis fokusza Fy és Fy egy tetszsleges pontja P. Az e egyenes felezze az F1 P egyenes
meghosszabbitasa és az F,o P egyenes kozti szoget.

32. abra

e az ellipszis érintGje, mert P az egyetlen k6zos pontja az ellipszissel. Tiikrozziik ugyanis Fo-t az e egyenesre. Az
F tiikorkép az Fy P egyenes meghosszabbitasara esik, mert e szogfelezs. Legyen P az e egyenes egy tetszéleges P-t6l
kiilonbo6z6 pontja. F1, P; és F' nem esnek egy egyenesbe, s igy a haromszog oldalaira vonatkozé egyenlétlenség szerint

PP+ PF>KNF=FNP+ PF.
A tiikrozés folytém P1F = P1F2 és PF = PFQ, tehat
1P+ P F, > F\'P+ PF;,

ez pedig az ellipszis definicidja szerint azt jelenti, hogy P; nem fekhetik semmiképpen az ellipszisen.
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Analitikus geometria segitségével : Aradi E., Czibere T. és Nagy F., Gacsanyi S., Gehér L., K&vari T., Parkany M.,
Roéna P., Tamas I.

Megjegyzés: A bizonyitas csak annyit mutat, hogy az e egyenesnek ésak egyetlen pontja kozos az ellipszissel.
Egy négyzet cstcsan pl. tobb olyan egyenes is hizhat6é azonban, melynek a négyzettel nincs tébb kozos pontja, de
vonakodnank ezeket a ,négyzet érint6i”-nek nevezni. Hogy az ellipszisnél nincs sz6 olyan pontroél, amilyen a négyzet
csucsa, azt is meg lehet azonban mutatni, pontosabban azt, hogy a P ponton 4tmend minden maés f egyenesnek van még
egy metszéspontja az ellipszissel. Az f egyenesen is van olyan Py pont — az el6bbiek alapjan konnyi meg is szerkeszteni
Py-t —melyben az F} Py és PyF» az f egyenessel egyenls hegyes szogeket zar be. Erre a pontra Fy P+PFy, > Fy Py+ FPoFb.
Ha a Py-bol tovabb haladunk az f P-t nem tartalmazo felén, akkor az Fy és Fo-t6l vald tavolsag Osszege ismét ndvekszik
és tetszolegesen nagy lesz, ha elég messzire mentiink az f egyenesen. Igy valahol kozben kell tjra egy olyan P; pontnak
lennie, melyre F1 P, + P Fy = F1 P + PF5, mely tehat az ellipszisen fekszik. P, és P kiilonbo6z6, mert Py kiillonbo6zé
oldalan fekiisznek.

Szerk.



