a)

Huzzunk P és Q-bol szel6ket Oq, illetve Os-n keresztiil. Ekkor a hatvany definici6ja értelmében PO —r? =

PO5? — 132 PO% — 12 = Q0% — 1?2, vagyis PO12 — Q0% = PO3? — Q05%, masképp PO — Q05* =
PO* + QO1? vagyis PO1QO; négyszog szemkozti oldalainak neégyzetosszege megegyezik, tehat PQ és 010
atloi merélegesek egymasra.

Jelentse R a PQ és az 0102 metszéspontjat. Az RO, és az ROs szel6kre nézve: RO:?—r% = PO, - PR?> - 2,
RO5%2— 132 = POy% — PR? —192,s igy PO12 =12 = PO5% - ry? miatt RO12 —1r12 = ROs2 —ry? vagy R-nek ki-re
és ko-re valé hatvanya megegyezik. Legyen S PQ tetszés szerinti pontja, akkor SO, — 12 = RO? — SR* — 1,2
és 5022 — T22 = R022 + SR2 — T22 = 80127"12, mert R022 — T22 = R012 — T12.

Legyen T olyan pont, melyre T012 —r? = T022 — 192, Legyen T-nek O;Os-re valé vetiilete T'. Ekkor T012 —
7‘12 = TIO% + T'T? — 7‘12 = T022 — 7‘22 = TI022 + T'T? — 7‘22, vagyis T 012 — 7‘12 = T/022 - 7‘22. Az 010,
egyenes T" pontjanak ki és ks-re vonatkozo hatvanya egyenls, tehat T/ = R, T rajta van PQ-n.

A k és kq, illetve k és ko hatvinyvonalainak metszéspontja legyen M. Ekkor M-nek ky és ko-re vonatkozo
hatvanya ugyanaz, mint M-nek k-ra vonatkozé hatvanya, tehat a ki és ko-re vonatkozd hatvanya egyenls, vagyis
rajta van a P(Q) egyenesen.

A c.) alapjan lehet k; és ko hatvanyvonalat megszerkeszteni. Egy k korrel metsziik ki k; és ko-t hatvanyvonalaik
metszéspontjabol Op és Os-re merdlegest kell szerkeszteni.



