Minden 1-nél (akarmilyen kevéssel is) nagyobb szamnak van akarmilyen nagy szamnél is nagyobb hatvanya. Legyen
ugyanis 1 + p a kérdéses 1-nél nagyobb szdm és M akarmilyen nagy szdm; azt kell megmutatnunk; hogy van 1 + p-
nek olyan hatvanya, amely nagyobb, mint M. Mint a 11. feladat megoldasédban, lathatd, hogy 1 + p minden hatvanya
nagyobb mint 1, igy 1+p minden hatvanya t6bb, mint p-vel nagyobb mint a meglévé hatvanya. Minthogy els6 hatvanya
p-vel nagyobb 1-nél, masodik hatvanya tobb, mint 2p-vel, harmadik hatvanya tébb, mint 3p-vel, stb. altalaban n,
hatvanya t6bb mint n - p-vel nagyobb, mint 1, azaz: (14 p)" > 1+ n - p ez pedig nagyobb, mint M, ha n-et nagyobbra
valasztjuk, mint: (M — 1)/p.

Megjegyzés:

(a) A bebizonyitott tételt agy is ki szoktdk mondani, hogy barmely 1-nél (akdrmilyen kevéssel is) nagyobb szam
hatvanyai végtelenbe divergal6 szamsorozatot alkotnak.

(b) A kozben (p > 0, n > 1 esetben) bebizonyitott (1 4+ p)" > 1+ n - p egyenl6tlenség Bernoullitél szarmazik.



