I. megoldas. Az dbra jelolései szerint a o < < 7. Irjuk fel a legkisebb és legnagyobb szdgre a koszinusz-tételt:
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Azt szeretnénk bizonyitani, hogy 2a = . A szogek helyett hasonlitsuk 6ssze a szogek koszinuszait:
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s ez valoban egyenls cos~y-val. Mivel hegyesszogekrol van sz6 (mindegyik koszinusz érték pozitiv), ezért ebbsl valoban
2a = v kovetkezik.

II. megoldas. Legyen az AB = ¢ = 6 oldallal szemben fekvé C' csticsbol induld f. szogfelez6 és m. magassag
talppontja C’, illetve Cy, tovdbba C'Cy = z. Azt fogjuk elemi Gton belatni, hogy az ACC’ haromszog egyenls szaru:

fe=CA a= g Mivel a < b, ezért Cy a BC' szakaszon van.
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A Pitagorasz-tétel alkalmazasaval m? = a® — BC? = a® — (¢; —x)? = f2 — 2%, azaz a® = f2+ ¢} — 2cix, és
hasonl6an b? = ff + cg + 2cox. Az els6t co-vel, a masodikat c1-gyel szorozva és Gsszeadva x kiesik:
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tehat valoban f. = 3= Co.

Megjegyzések 1. ¢ és co betis kifejezéseivel ezt a szép Osszefiiggést kapjuk:
fc2 =ab — cieo.

2. Tulajdonképpen az un. Stewart-tételt alkalmaztuk speciélis esetben, amely szerint az AB szakasz tetszéleges D
bels6 pontjara
AC?.DB + BC?*-DA — DC*.AB = DA-DB-AB

(Figgvénytablazat, 322.3 Osszefiiggés).



