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Megoldas. Jeloljiik (1) bal oldalan az els6 n tag 6sszegét Sy,-nel, és irjuk fel ennek néhany kezdé értékét a kovetkezd
alakban:
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Azt sejtjiik, hogy ez altaldban is igaz, vagyis S, = 2 — ——. Ezt fogjuk a teljes indukci6 modszerével igazolni.
n = l-re allitasunk igaz. Be kell latni, hogy a tulajdonsag oroklédik, vagyis abbol, hogy k-ra igaz, kovetkezik
(k4 1)-reis.
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Ezzel belattuk, hogy allitasunk minden n természetes szamra érvényes; specidlisan S3g = 2 — 21 s ez val6ban
kisebb 2-nél.
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Megjegyzések. 1. A feladatnak tobbféle megoldasa lehetséges. A megoldok egy része az Gsszeget 30 mértani sorozatra
bontotta fel, s ezeket Gsszegezte.
2. Volt, aki a torteket 2-es szamrendszerbeli tizedes tortekre irta at, s igy végezte az Osszegzést.
3. Konnyen igazolhat6 az egyenlStlenségnek egy altalanosabb alakja is. Legyenek n és k természetes szamok; ekkor
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Szorozzuk végig az egyenlGtlenséget 2-vel, és a bal oldalon 16v6 k egészet vonjuk ki; ekkor a jobb oldalon 2(k+1)—k =
(k + 2)-t kapjuk. Majd tjra 2-vel végigszorozva és (k + 1)-et kivonva, a jobb oldal k + 3 lesz. Az eljarast folytatva,
az (n + 1)-edik lépésben a 0 < k + n + 2 egyenlétlenséghez jutunk, és ez nyilvanvaloan igaz. Mivel végig ekvivalens
atalakitasokat végeztiink, eredeti egyenl&tlenségiink is igaz.
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