I. megoldas. Nem az volt a feladat, hogy az egyenletet megoldjuk; akik igy probalkoztak, bizony nem jutottak
messzire.

vVa++vz >0, azaz x>0.

Rendezziik at az egyenletet: \/a + & = a — z, és abrazoljuk a megfelels fiiggvényeket a koordinata rendszerben.
A jobb oldal képe egyenes, mely mindkét tengelyt metszi a (0; a), ill. (a; 0) pontokban. A bal oldal egy szigoruan
monoton névekvs fiiggvény, melynek képe az y tengely v/a pontjabol indul. Igy pontosan akkor létezik megoldas, ha
Va < a, azaz a < a?, atrendezve a* — a = a(a — 1) > 0, azaz vagy a = 0, vagy a > 1.

Tehat az egyenletnek akkor van megoldéasa, ha a = 0, vagy a > 1.

II. megoldas. Legyen a + vz = b?, (b > 0), akkor a = b% — V/z, egyenletiink pedig a kovetkezs alakot 6lti:
z4+b=aqa, azaz x+b=0b>—/z,
atrendezve
(1) b’ —x— (b++x)=0.
Felhasznélva, hogy b* — x = b? — (/2)? = (b — /z)(b + /), (1) atalakithato szorzatta:
(b+Va)(b— vz —1)=0.

Egy szorzat pontosan akkor nulla, ha valamelyik tényez&je 0.

Azaz:
1. b+ +/x = 0; ez csak ugy teljesiilhet, ha a —z =b=+/z =0, azaz a = = = 0.
2.b—+x—1=0;ide a b = a — = egyenlSséget beirva, /z-re masodfokd egyenletet kapunk, z + vz +1—a = 0,
amelynek egyik gyoke sziikségképpen nemnegativ:

—14++v1-4+4
@) V= — 1+ 12 + aZO-

Mivel itt a gyokok Osszege —1, negativ, az egyenletnek csak akkor lehet pozitiv megoldasa, ha a gyokok szorzata
(1 — a) negativ vagyis a > 1. Es ekkor a (2) alapjan adodo = értékrol belathato, hogy az valoban megoldasa az eredeti
egyenletnek.



