
Könny¶ felismerni, hogy az egyenlet átírható a következ® alakba:

(x − 1)3 + (y + 2)3 = 1.

Két köbszám összege pedig sak úgy lehet 1, ha az egyik 0 és a másik 1. Azaz

x− 1 = 0, ahonnan x = 1, x− 1 = 1, x = 2
vagy vagy azaz

y + 2 = 1, ahonnan y = −1, y + 2 = 0, y = −2.

Tehát két megoldáspár tesz eleget az egyenletnek, az (1,−1) és a (2,−2). Mivel ekvivalens átalakításokat végeztünk,

azért ezek valóban megoldásai is az egyenletnek.

Be kell még látnunk azt az állításunkat, mely szerint ha az a, b egészekre a3 + b3 = 1, akkor a és b közül az egyik

0, a másik 1.

Szorzattá alakítva:

1 = a3 + b3 = (a+ b)(a2 − ab + b2). Mivel a és b egész, ezért a szorzat sak úgy lehet 1, ha mindkét tényez® vagy

+1, vagy −1.
Ha a+ b = 1, a = 1− b és a2 − ab+ b2 = 1 egyenletbe helyettesítve az el®bbi értékét: (1− b)2 − (1− b)b+ b2 = 1.

Innen b(b− 1) = 0. Ha b = 0, akkor a = 1, ha viszont b = 1, akkor a = 0. Ha a+ b = −1, hasonló módon elvégezve a

helyettesítést a 3b2 + 3b + 2 = 0 egyenlethez jutunk, melynek diszkriminánsa D = 9 − 24 < 0, így ekkor nins valós

megoldás.
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