Sokféle, igen érdekes megoldas érkezett. Véazlatosan kozoljiik ezeket.
Tegyiik fel, hogy van ilyen téglatest. Jelolje a, b, ¢ a téglatest éleit. Ekkor az egyenletek

(1) da + 4b + 4c = 48,
(2) 2 = 2ab + 2bc + 2ca,
(3) 12 = (ab) - c.

1. (1)-b6l ¢ = 12 — (a + b)-t helyettesitve (2)-be és (3)-ba az

(2) l=ab+ (12— (a+b))(a+b),
(3" 12 = (ab)(12 — (a + b)),
(a + b)-re és (ab)-re kétismeretlenes egyenletrendszert kapunk. Ezt megoldva olyan gyokot kapunk, amely a feladat

feltételeit nem elégiti ki. Tehat nincs ilyen téglatest.

2. Tekintsiik a fenti egyenletrendszert! Jeloljiik az éleket nagysag szerint: a £ b < ¢. A feladatbol: 0 < a, b, ¢,
tehat (2)-ben ab, be, ca < 1. Ezért legfeljebb ¢ él lehet nagyobb vagy egyenld 1-gyel, hiszen ha b és ¢ is nagyobb vagy
egyenld mint 1, akkor be > 1. Igy 0 <a<b< 1< cvagy 0 <a <b<c< 1. (3)-bol igy 0 < ab < 1 miatt ¢ > 12-nek
kell teljesiilnie. Ez pedig ellentmond (1)-nek. Tehat nem létezik ilyen téglatest.

3. a, b, ¢ > 0 miatt alkalmazhatjuk a szdmtani és mértani kézép kozti egyenlGtlenséget n = 3 esetén.

DI > b be)(ea) = Tabe)?

1
A feladatbol az egyenlGtlenség bal oldalan 3 jobb oldalan v/144 all, ez ellentmondés.

Megjegyzés: 1tt a harom feltételbdl csak kettét hasznaltunk, s6t az is latszik, hogy milyen ,békeztien” bantunk az
adatokkal. )
4. Jeloljik most x1, xo, x3-mal az éleket! Igy (1), (2), (3) igy alakul:

(].N) —(Il —|— i) —|— Ig) = —12
(2”) (.IlIQ —|— T2X3 —|— {EgIl) = 1
(3”) —T1T2x3 = —12.

A gyokok — egytitthatok kozti Osszefliggés értelmében igy az éleket az

(4) 2? — 122" + 2 - 12=0

egyenlet valos gyokei adjak. (4)-ben (x — 12)-t kiemelve a kovetkezs egyenletet kapjuk:
(z —12)(z* + 1) = 0.

Mint latjuk, ennek az egyenletnek egy valés és két komplex gyoke van, igy a fenti kikotéseknek eleget tevs téglatest
nem létezik.

2 pont jart a helyes bizonyitasért. Az 1. tipustt megoldasnal sokan osztottak ismeretlent tartalmazo tényezével, de
nem vizsgaltak meg, hogy az osztd lehet-e nulla. A 2.-nal altalaban 0 < ab < 1 indoklasa volt hidnyos, ezért 1 pontot
adtunk.

Néhanyan konkrét eseteket vizsgaltak, csak az egész szamokat vették figyelembe. A feladatban azonban nem sze-
repelt az a kikotés, hogy a téglatest élei egészek. Ezekre a megoldéasokra 0 pontot adtunk. Nem kaptak még pontot a
nem versenyszer( (osztaly nélkiili, mésolt) dolgozatok.



