Mostani szamunktél kezdve havonként tiz-tiz olyan érdekes — konnyebb vagy nehezebb — feladatot fogunk ebben
a rovatunkban elmondani, amelyek a matematikai Didkolimpiara el6készitGiil szolgalnak. A feladatok megoldasait
nem kérjiik bekiildeni, és a megoldasokat sem fogjuk ismertetni. Az érdekldsdk a feladatmegoldasokkal kapcsolatos
mindennemd kérdéseikkel, forduljanak a szerkesztGséghez. A kérdésekre levélben valaszol a rovatvezetd.

1. Legyenek a és b pozitiv egész szamok. Igazoljuk, hogy

2. “Wa2b . p2a < g2 1+ b2,

2. Legyenek a, b, ¢ pozitiv szamok. Igazoljuk az alabbi egyenlGtlenségeket:

a) (a+b)(b+ c)(c+ a) > 8abe,
b) abc> (a+b—c)la—b+c)(—a+b+c),
c) a’® + b + 3 > a’b + b%c + .

3. Tudjuk, hogy a® + b? + ¢ = 1. Mutassuk meg, hogy
—1/2<ab+bc+ ca <1/2.
4. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges pozitiv a1, as, ..., a, szdmokra

a1 ag Ay,
— 4+ =+... +2>n
a9 as aq

5. Jeloljik az a1, aq, ..., an pozitiv szamok mértani kozepét G,,-nel. Igazoljuk, hogy

an > nG, — (n—1)Gp_1.

6. Igazoljuk, hogy ha ai,as,...,a, pozitiv szdmok szorzata 1, akkor
a) (I4+a)1+az)...(1+a,) >2",
b) (14+a1))24a)...(n+an) >n"2

7. Legyenek a; > 1 valés szamok. Igazoljuk, hogy

- 1 n
P .
=1 1—|—ai 1+ Yaias ... ap
8. Az a; >ay > ... > ay >0, valamint by > by > ... > b, > 0 valos szamokrol tudjuk, hogy
a1 >by; ar+aes>by+bo;.. ;a1 t+as+ ...+ a, >by+bo+ ...+ by

Mutassuk meg, hogy ekkor a¥ + a% + ... +a® > b¥ + 05 + ... 4 b* minden k természetes szamra.
9. A p és q adott pozitiv szamok, tovabba p < a, b, ¢ < ¢q. Mutassuk meg, hogy ekkor

W+b+c+@(é+%+%+$)Sz&”%¢§_V€Y'

10. Mutassuk meg, hogy ha z; > 0 és z;y; — 22 >0 (i =1,2,...,n), akkor

3 n
n 1
< g .
2= xzyl—zf

(Z?:l 171) (E?zl yz) - (E?:l zl) i=1
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