Ebben a rovatban havonta tiz-tiz olyan érdekes — konnyebb vagy nehezebb — feladatot mondunk el, amelyek
elkészitGiil szolgalnak a Matematikai Didkolimpiara. Olvaséink ne kiildjék be megoldasaikat, mert a megoldéasokat
nem ismertetjiik. Esetleges kérdéseikkel forduljanak a szerkeszt&séghez, ezekre irasban valaszolunk.

1. Egy kor M A, M B, MC hurjai mint dtmérsk folé koroket irunk. Bizonyitsuk be, hogy e korok masodik met-
széspontjai egy egyenesen vannak.

2. Egy haromszog koré irt kor kozéppontja O, sugara r. Parhuzamosokat hizunk O-n keresztiil az oldalakkal, ezek
a tovabbi két oldalt rendre az A; As, By Bs, C1Cs pontokban metszik. Bizonyitsuk be, hogy

A10-0As + B10 - OBy + C10 - OCy = 12,

3. Adott a térben harom kitérs egyenes. Hatarozzuk meg a legkisebb keriiletd olyan haromszoget, amelynek csucsai
rendre a megadott egyeneseken vannak.
4. Egy sikban adva van 100 pont, semelyik hdrom nem esik egy egyenesbe. A pontok altal meghatarozott szakaszok

mellé +1-et vagy —1-et irunk. Egy haromsz6g, melynek csicsai az adott pontok koziil valok, negativ, ha ha az oldalaihoz
irt szamok szorzata —1. Bizonyitsuk be, hogy a negativ haromszogek szdma paros.

5. Fel lehet-e darabolni egy négyzetet csupa konkav négyszogre?
6. Egy konvex sokszog olyan, hogy nem helyezhetd el benne 1 teriiletd haromszog. Bizonyitsuk be, hogy ekkor a
sokszog lefedhets egy 4 teriiletd haromszoggel!

7. a) Egy egyenesen adott p-nél tébb szakasz. Tudjuk, hogy barmely p szakasz kozott van ¢ olyan, melyeknek van
kozos pontjuk. Mutassuk meg, hogy ekkor kijel6lhet6 az egyenesen p — g + 1 pont gy, hogy a szakaszok mindegyike e
pontok koziil legalabb egyet tartalmazzon.

b) Egy koron adott p-nél tobb koériv. Tudjuk, hogy barmely p koriv kozott van g olyan, melyeknek van koézos
pontjuk. Mutassuk meg, hogy ekkor kijelolhet6 a koron p — ¢ + 2 pont ugy, hogy az ivek mindegyike e pontok koziil
legalabb egyet tartalmazzon.

8. Milyen n x m-es sakktablak fedhetSk le 4 x 1-es dominokkal?

9. Az ai, ag, ..., a, pozitiv szdmok Osszegét jeloljiik s-sel. Mutassuk meg, hogy

1)? 1)° noos\2
a1+ — | +--+{an+— Zn(——l——) .
ay [e2% S n
10. Legyen n > 2 pozitiv egész, és tekintsiikk mindazokat a 0 < p < ¢ < n egészeket, amelyekre (p,q) = 1 és
p+ q > n. Az 6sszes ilyen parra adjuk Ossze az 1/pq torteket. Mennyi lesz az Osszeg?



