Geometriai jegyzet.*)

A kovetkezdkben az a czélom, hogy elemi bizonyitasat adjam a kdvetkez6 nagyon ismert tételnek:

Ha valamely vidltozo hosszusdgi AB egyenes A és B végpontjai eqy szildrd xOy szog Ox és Oy szdrain siklanak oly
mddon, hogy az OA és OB tdvolsigok az OA x OB = m? reldcziot elégitik ki, az AB M kézéppontja egy hiperboldt ir
le.

Jelelje az I betl az xOy szog felezd egyenesének és az AOB haromszog koriil irt kornek metszéspontjat, I’ a kor
IT' atméréjének egyik végpontjat és S az AB egyenes és az emlitett szogfelezs egyenes metszéspontjat.

A kor, melynek koézéppontja I’ és mely az A és B pontokon megy keresztiil, az OI egyenest messe az I és F’
pontokban. E pontokra nézve

OF? = OF”? = OA x OB =m’®
tehat az F és I’ pontok szilardak. Méasrészt
OA x OB =0I x 0S8,

tehat
OF? =0F x F'O =0I x 0S
s igy tehat
(ISFF')=1IF :SF : IF':SF' = —1,

azaz az F' és ' pontok az IS téavolsagot harmonikusan osztjak.**)

De ekkor az IM és SM sugarak az F'MF sziget is harmonikusan osztjak; s minthogy egymaéasra merdlegesek az
MS az F'MF szoget felezi.

Legyen K az F pont szimmetrikus pontja az M S tengelyre nézve és N az FK és M S metszéspontja; ekkor

MF — MF = KF' =20N.

Azt éllitom, hogy ON é&llando.
Legyenek N, N, és H az F, F’, és O projekczioi az M egyenesre; akkor az (I) alatti egyenlGség, ha a benne
foglalt hosszakat egy az AB egyenesre meréleges iranyra vetitjiik, a kdvetkezébe megy at:

(OH + NF)(F'N' — OH) = OH(OH + M)
és ez, minthogy O az F'F egyenes felez6-pontja, a kovetkezoére redukalodik;
F'N'+ NF=0H - -MI.
Minthogy az AOB héaromszog teriilete allandé, (az OA x OB = m? relacziénal fogva), azért
OH x M B = const. = \.

Az el6bbi relaczi6 tehat a kovetkezd alakot olti:

MI
F'N'+ NF = \—
+ MB

MI

B hanyados alland6, mert az ABI egyenld %xOy—nal.

Ha most a N, N’ és I pontokon keresztiil mend kort tekintetbe vessziik, latjuk, hogy:
FN-F'N' =0OF? - ON?,

De az

mi azt bizonyitja, hogy ON? allando.
Tehét az M pont mértani helye hiperbola, melynek gyajtopontjai F és F'.

Rebuffel E.
*)"Journal de Mathématiques Elémentaires” publié par H. Vuiberrt 15-e année 1890-91. p 54.
**) Ugyanis:
IF=0F —-0lI, SF =0OF - 0S8
IF' =OF' —0lI, SF' =OF" - 0S8
tehat az

IF-SF'+IF -SF =0
egyenlGség a kovetkezlre vezet:
(OF — OI(OF' — 0S) + (OF' — OI)(OF — 0S) =0

mibdl
OF -OF' —OI-OF' —OF -0S +0I -0S+
+OF -OF —OI-OF —OF'-0S+0I-08 =0
Minthogy
OF = FO' = —OF'
azért

OF -F'O=0I-08



