Hogy az
Sp=1742P + 3P 4+ ... +nP,

hatvanyosszeget képezhessiik, néhany segédtételre van sziikségiink, melyeket a kovetkezSkben levezetiink.
Jelentse f(x) az
Az" +Ba" '+ .. .+ Mx+ N

alaki egész fliiggvényét az x-nek. Jelentsék tovabba

f07 flu e fk 1)
a fliggvény azon értékeit, melyeket ez felvesz, ha z helyébe az z — 0, xq, ...,z értékeket helyettesitjiik.
Legyen
fo=fi—foo fi=fo—fi, o fooa=Ffu—fo 2)
ol =f—Jfo. W =Ff-f - flo=fha—Tfio 3)
s altalanossagban
=g gt 1
A 2)-bél kovetkezik, hogy
fi=fo+fo, fe=H+fl,  fa=Ffoat+ i 5)

ha 3)-at is tekintetbe vessziik, lesz:

fo=fo+2fo+fy, f3=f+2f+f

s altalanossagban

fk=f0+(’f)f6+(§>fé+.--+fé“ 6)

Hogy a 6) helyes, azt ugy bizonyitjuk, hogy megmutatjuk, miszerint helyes marad, ha k helyébe k+ 1-et irunk. Ugyanis

frrr = fi+ (’f)fﬁ @fi’ +o T

fesr = (fo+ fy) + @ (fo+ fo) + @ (o +fo )4+ S5+ 15

k
1
()
mely egyenlet a kovetkezd alakban irhato.

fk+1=fo+(k—fl)f(l)'i‘(k;l)f(’;"'---"‘fécﬂ

(fi)z(?»f&%(f) K

flx)=2aP, észg=0, x1=1, ldots, z, =n

o+ [('f)Jr('S)] fo+rig T
Sfret1=fo+ f

a kozismeretes

Osszefiiggésnél fogva.
Legyen

akkor a 6)-nal fogva:

p_ z, z@-1) . z@-@-2)»  z@-1)--(@@-—p+l), 8
d=fotTht—F5 "l t 2.3 ot 1 2-p o )
s ha ezen egyenletbe fokozatosan 0, 1, 2, ... n-et helyettesitiink s a nyert eredményeket Osszeadjuk, a kovetkezs
eredményt kapjuk:
"z b= z(z— 1 " x(z—1)--(z—p+1
S= g3+ 3y gy e e 10
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ixi n+1 ix(z—l)i n+1 ix(z—lyw(:r—p—i-l)i n+1
—1 \ 2 ) & 12 3 ) 774 1-2---p S \p+1
mely képletek igazsagat a 7) alatti egyenlet segélyével bizonyitjuk.

Ugyanis
n+1) n
p+1) \p+1

(3)= (s
p+1) \p+1

p+1 1
p+1
s igy tehat ez utobbi egyenletek Osszeadisa utan
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Lesz tehat a keresett Osszeg végleges alakja a kovetkezs

n+1)n n+1nn—-1) »
(n+1)n(n—1)~-~(n—p+1)fg 1)
1-2---(p+1)
PELDAK. - Legyen p = 1, akkor
Jo=0fi=1f=2
fo=1f=1
fo=0
s igy tehat ( )
n+1)n
N=0
Ha p = 2, a kovetkez6 tablazat készitendd
0149
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0
és igy tehat
S, — (n+1)n+ (n+1nn—1) P (n+1)(2n+1)
1-2 1-2-3
Ha p = 3, képezziik a kovetkezs tablazatot
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és igy tehat

_ nn+1n  (n+1)n(n—1) (n+1n(n—1)(n—2)

8= =13 1.2-3 6 1-2-3-4 6
vagy tovabba
1 —1)(n—-2
53:ﬁ%i;lp+2m—1y+@;—§i—l]

vagy végre

g =

n+1) n+n® [n(n+1) 2
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