i) Ha x> 0 és y > 0, akkor az els§ feltétel igy irhato fel: y < —x + V2, vagyis egy olyan egyenes ,alatti’ sikrészrol
van sz6, amely egyenes mindkét koordinatatengelyt az origotol pozitiv irAnyban V2 tavolsagra metszi (e metszéspontok
tavolsaga pedig éppen 2 egysé). Osszességében ekkor tehéat egy egyenls szara derékszogi haromszog pontjai alkotjak
a megadott tartomany egy részét.

x < 0ésy >0 esetén — az elézGekhez hasonléan — adodik, hogy y < = + v/2, amely egyenl6tlenségeknek ismét egy
egyenld szara derékszogi haromsz6ghoz tartoz6 pontok felelnek meg (a haromszog az el6z6 haromszog — y tengelyre
vonatkozo6 — tiikérkép).

x > 0és y < 0 esetén az eredeti egyenl6tlenség ekként alakithaté at: y > x — V2. Egy tjabb (egyenls szara
derékszogt) haromszoget kaptunk, amely az els§ haromszog — x tengelyre vonatkozo — tiikkorképe.

Végezetiil, t < 0és y < 0 esetén az y > —x — V2 egyenl6tlenségre jutunk, ez a hdrom egyenlStlenség pedig egy
olyan, a harmadik siknegyedben fekv6 haromszég pontjait adja, amely a legels§ haromszog — origora vonatkoz6 —
tiikorképe.

Tekintve, hogy a fent emlitett négy haromszog egyesitése egy négyzetet a, azt mondhatjuk, elsé egyenl6tlenségiink
egy olyan négyzetlapot jellemez, amelynek a kozéppontja az origdban van, 4t16i a koordinatatengelyekre illeszkednek,
oldala pedig 2 egység hosszu.
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ii) Minthogy 642 = (8%)2 = 8 és 325 = (2°)5 = 2° = 8, ezért mésodik egyenl6tlenségiink jobb oldaléan 0 =
log 1 1 A&ll. Mivel esetiinkben a logaritmus alapja 1-nél kiseb, ezért szigortian monoton csékkeng fiiggvényrsl van

V2016
s20, azaz az argumentumokra z2 + y? < 1, tovabba nem lehetséges, hogy x és y értéke egyszerre legyen 0. A masodik

egyenl6tlenség tehat egy origd kdzéppontd, egységnyi sugara kdrlapot hatdroz meg, annak kozéppontja nélkiil.

i1i) Azt allitjuk, hogy az ii) pontban emlitett korlap teljes egészében része az i) pontban emlitett négyzetlapnak,
pontosabban igazoljuk, hogy valdéjaban a négyzet beirt kore. Tekintve, hogy az egységnyi sugaru kor kozéppontja
a 2 egység oldalhosszlisagi négyzet kézéppontjaban van, allitdsunk ,trivialis”.

iv) Annak a valoszintsége, hogy egy, a négyzetlaprol valasztott pont egyuttal a korlaphoz is hozzatartozik, a meg-
felels alakzatok teriiletének aranyéaval adhaté meg, azaz azt kell megvizsgalnunk, a kor teriilete hanyad része a négyzet

teriiletének:

A= hor _12'2” _T
tnégyzet 2 4

2 2

v) sin?a — 2sinacosa + cos’a = 0 < (sina —cosa)® = 0 < sina — cosa = 0 < sina = cosa. Tekintettel
arra, hogy a hegyesszogek esetében (és ilyen megoldést keresiink), a szinusz-fiiggvény szigortan monoton novekszik,
a koszinusz-fliggvény pedig szigortan monoton csokken, legfeljebb egy olyan valtozéérték lehe, amelyre mindkét

T _ V2

fiiggvény azonos értéket vesz fel. Ilyen érték valoban létezik, nevezetesen a %, hiszen sing = cos 1= 9 Tehéat
T
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vi) Tekintve, hogy 5v2 = 50, 45 = /80 és 3V10 = 90, a haromszog oldalait nagysig szerint novekvs
sorrendben soroltuk fel. Irjuk fel tehat a legkisebb oldalra a koszinusz-tételt, a haromszog legkisebb szdge ugyanis
éppen azzal szemben van:

V50" = VB0 + 00" —2-VB0- VA0 - cosp, amibdl cosp =

Sl

ez pedig azt jelenti, hogy ¢ = 45°, vagyis C' = g
Tehat a harom szam egyenld.
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