Emelt szintd gyakorlé feladatsor

I. rész

1. Oldjuk meg a valds szamok halmazan az aldbbi egyenletet:

202 — 120 +107 2?2 +8x+16
3 —=Tr—6  (z-3)(22+373+2)

(11 pont)

2. A lottosorsolas el6tt a sorsoldé gombben elhelyeztek 90 golyot 1-t6l 90-ig megszamozva.

a) Mennyi a valosziniisége annak, hogy egyszerre két golyot kihtizva egy kobszam két egész szomszédja lesz a ki-
sorsolt két szam?

b) Mennyi a valoszintisége annak, hogy egyszerre 6t golyot kihdzva a huzott szamok szamjegyei mind parosak
lesznek? (12 pont)

3. a) Az 2% — (4k — 2)x +y* — (2k +4)y + ¢ = 0 koregyenletben hatarozzuk meg a k és a ¢ paraméter értékét gy,
hogy a kor érintse mindkét koordinatatengelyt.

b) Az 2* — 10z + y* — 10y + 25 = 0 egyenlettel megadott korvonalra illeszkedik az ABC' szabalyos haromszog
minden csticsa. Adjuk meg a haromszog hianyzo csicsainak koordinétait, ha A(5;10). (14 pont)

4. a) Hany olyan négyjegyi szam van, amely oszthat6 9-cel és 3-ra végzddik?

b) Egy szamtani sorozat els6 33 paratlan sorszdmu elemének Gsszege A, az els6 32 paros sorszdmu elemének Gsszege
B, az els6 32 paratlan sorszamu elemének Gsszege pedig C. Tudjuk, hogy A — B = 323 és B — C' = 320. Mennyi
a sorozat 50. eleme? (14 pont)

II. rész

5. a) Két szabalyos dobokockdval dobunk, a pirossal dobott érték legyen a, a fehérrel dobott pedig legyen b.
Mekkora a valészintsége annak, hogy két egész gyoke lesz az az’® + bxr = 0 egyenletnek?

b) Harom szabalyos dobokockéaval dobunk, a pirossal dobott érték legyen a, a fehérrel dobott legyen b, a zolddel
dobott pedig legyen c. Mekkora a valészintsége annak, hogy két azonos, egész gyoke lesz az az? —bxr+c = 0 egyenletnek?

¢) Harom szabélyos dobokockéaval dobunk, a pirossal dobott érték legyen a, a fehérrel dobott legyen b, a zolddel
dobott pedig legyen c. Mekkora a valoszintisége annak, hogy harom kiilonboz6, pozitiv egész gyoke lesz az x> — 622 +
(a + b)x — ¢ = 0 egyenletnek? (16 pont)

6. Adott harom fliggvény a hozzarendelési szabalyaval a [0; 2] intervallumon:

f(zx) = z* — 322 + 3,
glx) =2z —1]+1,
h(z) = 2sina.

Tekintsiik azokat a sikidomokat, amelyeket az y tengely, az = tengely, az x = 2 egyenletd egyenes, valamint az adott
fiiggvény grafikonja hatarol. Hatarozzuk meg a harom sikidom teriiletét. (16 pont)

7. Egy a élhosszusagu kocka minden csicsanél levagunk a kockabodl egy olyan haromoldala gulat (tetraédert),

amelynek mindharom oldaléle a kockaélek egy b hossztisagt darabja lesz (2b < a). A megmaradt test térfogata —a®.
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a) Hanyadrésze a b hossztusagu szakasz az a élnek?

b) Adjuk meg a maradék test felszinét a-val, ha a b harmada az a élnek?
(16 pont)

8. Oldjuk meg a kovetkezs egyenletet a valos szamok halmazéan:

\/(17—12\/§)z+\/(17+12\/§)mz % (16 pont)

9. Egy feddlap nélkiili, négyzet alapu lada feliilete 5 m?. Mekkora lehet a maximalis térfogata a ladanak? Adjuk
meg ennek a maximélis térfogata ladanak a méreteit is (a hatarolo lapok vastagsagat vegyiik nullanak). (16 pont)



