Emelt szintd gyakorlé feladatsor

Szamado Laszlo

I. rész

1. Az iskolai sakkbajnoksdgon mindenki pontosan egyszer jatszott mindenkivel. Amikor 42 partit lejatszottak,
akkor még mindenkinek négy volt hatra. Hanyan szerepeltek ezen a bajnokségon? (11 pont)

2. Abrazoljuk a kivetkezs fiiggvényeket:

a) az

f(@) = o +2[+ |z —1]

hozzarendeléssel megadottat a [—2; 1] intervallumon;

b) a

g(x) = (tgx + ctg z) sinz cos x

hozzarendeléssel megadottat a [—m; ] intervallumon;

c)a

hozzarendeléssel megadottat a ]0; 3] intervallumon. (13 pont)

3. Oldjuk meg az egyenletet, ahol n tetszéleges, 1-nél nagyobb, pozitiv egész szam:

Va2 4z —2+a2+22-3+...+ /22 +nz—(n+1)=0. (13 pont)

4. Trjuk fel annak a kdrnek az egyenletét, amelyre illeszkedik az A(—7;5) pont, tovabba az (z — 2)> + (y — 3)> = 17
egyenleti kort az F(—2;2) pontban érinti.

(14 pont)

II. rész

5. Az ABC egyenls szara haromszog AB alapja 26 cm, a szarai 85 cm hossziak. Legyen az AB alap felezGpontja F,
a beirt korének a kozéppontja K, a koré irt korének a kdzéppontja O, a silypontja S, a magassagpontja M.

a) Mekkora az ASO haromszog keriilete?

b) Milyen hosszu az FK szakasz?

¢) Mekkora az M F szakasz hossza, és mekkora szogben latszik az AC szar az M pontbol? (16 pont)

6. Oldjuk meg a kovetkezs egyenletrendszert az egész szamparok halmazan:

33771 = 243 — 11y — 693
1
xz =logs (y+1) (16 pont)
7. a) Hatarozzuk meg az
f(z) = 2* — 10z + 27
fiiggvény integraljat a [3; 6] intervallumon.
b) Mennyivel kell a megadott intervallumot eltolni, hogy az integral 18 legyen?
(16 pont)

8. Adott a kovetkezd szamsokasag: 1, 1, 2, 4, 8, 8, 8, 9, 13.

a) Igazoljuk a fenti szamsokasag esetén, hogy a szamtani kozepénél kisebb szamok t6le szamitott tavolsagainak az
Osszeg ugyanakkora, mint a nala nagyobb szamok téle szadmitott tavolsadgainak az Gsszege.

b) Adjuk meg a fenti szamsokasaghoz azt a kozépértéket, amelyhez a szamadatok t6le szamitott abszolut tavolsa-
gainak Osszege minimalis.

¢) Adjuk meg a fenti szamsokasaghoz azt a kozépértéket, amelyhez a szdmadatok t6le szamitott tévolsagainak
négyzetdsszege minimalis. (16 pont)

9. Hatarozzuk meg azt a hegyesszoget, amelyre a

4sin?z —4sin?zcos?z + 1

sin® x

kifejezés minimalis. Mennyi ez a legkisebb érték? (16 pont)



