Emelt szintd gyakorlé feladatsor

Szamado Laszlo

I. rész

1. Egy r sugara korbe irt ABC haromszdgben AB = r és AC' = /3. Mekkora a BC oldal? (11 pont)

2. Egy 90 cm széles és 210 cm magas, kazettas ajto vazlatat mutatja az dbra.
A nyolc egyforma téglalap alakt kazetta pontosan az ajté lapjanak a felét teszi ki. A kazettak kozotti és melletti
savok szélessége mindeniitt ugyanannyi. Mekkora ez a szélesség? (13 pont)
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3. Oldjuk meg a kovetkezd egyenletet:
(z—5-2Vz—2)(x—-10-4V/z —5) =0. (13 pont)

4. Adott az f: ]-3;5[ = R, f(z) = ||(z — 1)% - 1| — 3| — 5 fiiggvény.

a) Adjuk meg a fliggvény zérushelyeit.

b) Adjuk meg azon racspontok koordinatajat, amelyek illeszkednek a fiiggvény grafikonjara.

¢) Mely intervallumokon szigordan monoton csokkend a fliggvény? (14 pont)

II. rész

5. Az a, b és ¢ pozitiv szamjegyekrdl a kovetkezoket tudjuk: a + b+ c = ab és a® +b* + ¢ = b2a (ahol ab és b2a is
egy-egy kétjegyl szam). Adjuk meg ezeket a szamjegyeket. (16 pont)

6. Az ABCD szabélyos tetraédert egy sikkal elmetssziik. A metszGsik hérom, egy csticsbol induléd élt metsz a
kozos cstcstol szamitva 1: 1, 2 : 1 és 3 : 1 ardnyban. Hatarozzuk meg a lemetszett tetraéder és az eredeti tetraéder
felszinaranyat.

(16 pont)

7 Oldjuk meg a val6s szamok halmazan a

3
sin z + sin* (;v—i— g) + sin? (x — %) ==

egyenletet. (16 pont)

8. Tekintsiik az y = (p — 1)a? + 22 — (p + 1) egyenletii parabolékat, ahol p valos paraméter és p # 1.

a) Melyek ezek koziil azok a paraboldk, amelyek az x tengelyt két, egész koordinataju pontban metszik, vagy egy
egész koordinataji pontban érintik?

b) Irjuk fel p = 2 paraméter esetén a parabola 4 abszcisszaju pontjan dtmend érinté egyenletét.

¢) Hatéarozzuk meg a p = 3 paraméter esetén az [1; 3] intervallumon a parabola alatti teriilet nagysagat. (16 pont)

9. Harom kiilénb6z6 egyenes korkiprol tudjuk, hogy az alapkoreik sugara és a kupok alkotéi rendre egy-egy azonos
differencidji szamtani sorozat harom egymast kovetd elemét adjak. Mutassuk meg, hogy a kupok felszine nem lehet
egy szamtani sorozat harom egymast kovets eleme. (16 pont)



