1, 23, 456, 790
Irjuk fel azt a legkisebb természetes szamot, amely a keretben nincs megemlitve.

Megoldas: A keret nemcsak a megadott négy szamot tartalmazza, hanem a feladat szévegét is. Ezért nem lehet
teljesiteni a felszolitast, az ugyanis ellentmondést tartalmaz. Ugyanis a fémondat ramutat arra — més szoval: emliti azt,
amit fel kivan iratni; és éppen ennél a megemlitésnél fogva nincs mg a kivant valaminak a (jelz6i) mellékmondatban
kozolt tulajdonsaga, hogy ti. nincs megemlitve a keretben, élesebben mondatban.

Hogy a felirni kivant valami egy szam, ez lényegtelen; az ellentmondas a kovetkezékben van benne: ,Irjuk fel azt
..., ami ebben a mondatban nincs megemlitve".

Katona Mdria (Budapest, Szilagyi E. lg. L. o. t.) dolgozata, kiegészitéssel

Megjegyzés: Egy dolgozat szerint: 8222;a megfelels szam 8, mert a 7 és a 9 kozott nincs szam. A feladat kissé cseles
(kétértelmt), a 2-re is lehetett gondolni,. . ., de ez eléfordul a 23-ban8221;. Tovabbi 18 révidebb dolgozat szintén a 8-at,
11 dolgozat a 2-t tartja megoldasnak. — Eszerint legaldbb 19-en nem tudtak kiilonbséget tenni szam és szamjegy kozott;
olyasmi ez, mintha Osszekeverndk az irott szot a betivel, a kimondott sz6t a hanggal. Masrészt 11-en nem érezték

meg, hogy a ,fogas" kérdésekben valoban van valami ,cseles", vagy legalabbis szokatlan, és egészen gyermekesen ,lépre
mentek".

I1. Hdny hdromszdg lathaté a mellékelt abrdn?

A

Megoldas: A szimmetridkat felhasznalva a haromszogek megszamlalasat egyszertisithetjiik, a szimmetrikus cso-
mopontok az dbran azonos betivel vannak jelblve A rendszerezésben a haromszogek alakjat is figyelembe vessziik.
8212;- A szerepl6 6 irdany koziil barmely 2 kozott a szog 30°,60° vagy 90°, igy a haromszogekben fellépd legkisebb szog
30°, és a legnagyobb szog 180° — 2 - 30° = 120°. Eszerint 3-féle haromszog-alak fordul els, szogeik : 30°,30°,120°(T} );
30°,60°,90°(T3); 60°,60°,60°(T3). Célszerd még a haromszogek teriiletét is megadni, egységnek az el6fordulo legkisebb
Ty-alakt haromszog teriiletét véve.

Az Ty alak legkisebb el6forduldsa a 2 egységnyi ADE, ill. DDF tipus, ilyen 6, ill. 3 van; ennek linearisan 2-,
ill. 3-szoros nagyitasa a 8, ill. 18 egységnyi ADG, ill. AAH tipus, 6, ill. 3 van belSle, tehat 77 alaka haromszog
6+3+6+4+3 =18 van.

A Tj alak 4-féle nagysdgban fordul els, legkisebb a 2 egységnyi DEG, DFG és FGH tipus 68212;6 példanyban,
ennek 2-, 3-, ill. 3v/3-szoros nagyitasa a 8, 18, 54 egységnyi DFG,DDD, AAA tipus, 6, 2, ill. 1 példanyban, ezek
szerint 18 + 6 4+ 2 + 1 = 27 szabalyos haromszoget latunk.

Végiil a Ty alak 68212;6 AEC, DEC, DF'B tipusu 1 egységnyi haromszoggel, tovabba ennek 6-féle nagyitasaval
szerepel : 2, 3, ill. 4-szeres nagyitasai a 4, 9, 16 egységnyi AGD és DGD, ill. AHB és DDC, ill. AFD tipusi harom-
szogek, és V/3,2v/3, 3v/3-szoros nagyitasai a 3,12,27 egységnyi ADC, ADD, AAB tipust haromszogek, valamennyi 6
példanyban, ilyen haromszog tehat 11 -6 = 66 van az dbran.

Ezek szerint a haromszogek Osszes szama 18 + 27 + 66 = 111.

S. Nagy Erzsébet (Mako, Jozsef A. g. IV. o. t.)

Megjegyzések: 1. Méas rendszerezés: minden egyes A tipusi csomépontban 6 T3 alaki haromszognek 30°-os szoge
van, 10, ill. 6 Ty alakanak 30°-, ill. 60°-0s szOge van, végiil 1 T3 alakinak 60°-os szOge, tehat egy ilyen cstics Osszesen
23 haromszoghoz tartozik hozza. Hasonléan minden B, C, ..., G tipust csomoépont 6,4, 18,8, 11, 14 haromszognek, a H
csomépont pedig 15 haromszognek csicsa. E szamokat a megfelels tipusd csomoépontok 3, 3,6, 63, 3, 3, 1-es létszaméval
szorozva 69 + 18 + 24 4+ 108 4 24 + 33 4 42 + 15 = 333 haromszodgesicsot kapunk, és igy a haromszogek szdma 111.

2. A legtobbszor eléfordulo téves eredmény 105, ezekbdl tobbnyire a 16 egységnyi AF' D tipusu haromszogek szama,
hidnyzik.

II1. Egy 3 cm éld sajtkockdt 1 ecm éld kockdkra akarunk szétvigni. Legaldbb hdny vdgds sziikséges ehhez, ha a
darabokat mdr a mdsodik vdgds eldtt is dtrendezhetjik, de vdgds alatt nem nyilhatunk hozzdjuk? — Hiny vdgdssal érink

LAz eredeti abran nem volt betiizés.



célhoz, ha egy 6 x 9 x 20 cm-es és egy 7 X 10 x 30 cm-es tégla alaki sajttombit akarunk ugyancsak kdébcentiméteres
darabokra vigni? (A kés — vagy kifeszitett hir — hossza ,elég nagy".)

Megoldas: Egy egyenes rud v vagassal legfeljebb 2 darabra vaghato szét, ha minden vagas el6tt valamennyi vagni
kivant darabot parhuzamos nyaldbba fogva tessziik a kés ala. Forditva : ha egy rudat a fenti médon n részre akarunk
vagni és 2°! < n < 2Y, akkor ehhez legalabb v vagasra van sziikség. Ha a részeket egyenléknek kivanjuk, akkor akar
n = 2k, akdr n = 2k + 1 esetén az els6 vagasban pl. ugy vaghatunk, hogy egyik rész k/n-ed része legyen a rudnak,
azonban semmi esetre sem hagyhatunk 2°~!/n-résznél hosszabb darabot, kiilonben ennek a szét vagasa is legalabb v
vagast igényel.

Igy a sajtkocka mindharom kiterjedésének iranyaban 2 vagasra van sziikség, Osszesen 6-ra, mert 28 < 3 < 2%-bgl
v = 2. Ezt abbdl is belathatjuk, hogy a 3% = 27 db kis sajtkocka koziil 1 teljesen ,héjatlan"; lesz, és ennek mind a 6
lapjat kiilon vagassal keli kialakitanunk.

A téglatestek él-méretei alapjan mindkét esetben V = v + v2 +v3 = 3+ 4 + 5 = 12 (alkalmasan elhelyezett)
vagasra van sziikség. Ugyanis a haromiranya vagasok kozben hidbaval6 volna az eljarast avval siettetni probalni, hogy
némely, valamelyik irdnyban mar csak 1 cm kiterjedéstd, és emiatt a vagasboél atmenetileg kimaradé darabot elforgatva
tegyiink a kés ala, hiszen az el nem forgatott darabok miatt a megallapitott szamua vagast agyis el kell végezniink.

Pédsch Margit (Budapest, Veres Palné lg. I11. o. t.)

Megjegyzés: A dolgozatok nem vették figyelembe a feladat fogalmazasanak azt a ,fogas-cseles"; finomsagat, hogy
egy 6 x 9 x 20 és egy 7 x 10 x 30 cm-es tombot akarunk szétvagni. Ehhez 6sszesen 12 vagas elegendd, a kisebb tomb a
nagyobb mellett mindig ,elcstszik".

IV. Péter, miutin egy szamnak kikereste a (tizes alapi) logaritmusdt, igy kidltott fel: ezt gy is megkaphattam
volna, ha a szamban o tizedes vesszdt eqy hellyel elirom! Mi lehetett a szam?

Megoldas: A tizedes vesszének egy hellyel valo eltoladsa 10-zel vald szorzas vagy osztas, ezért az x : lgz ardny
értéke vagy 10, vagy 0,1. Az utobbi lehetSség elesik, mert minden (pozitiv) szam 10-es alapu logaritmusa kisebb a
szamnal. Keressiink z-re kozelit értéket grafikus uton a kapcsolat x/10 = lgx alakjabol. Az y = x/10 egyenes az
y = lgx gorbét elGszor az x = 1 és x = 1,5 abszcisszdk kozott; masodszor pontosan x = 10-nél metszi. Valoban, 10
logaritmusa 1,0,—Péter esetében valoszintileg nem errdl a szamrol van sz6. ¢ = 1-nél lgz = 0 < 1/10, z = 1,5-nél
lgz = 0,1761 > 1,5/10 = 0,15. Hasonloan 1g1,3 = 0,1139 < 0,13, 1g1,4 = 0,1461 > 0,14, tehat 1,3 < z < 1,4.
Tovabb finomitva lgl,3713 = 0, 1371 alapjan a keresett szam: z ~ 1,3713.

Fodor Anna (Pécs, Janus Pannonius lg. II. o. t.)

Megjegyzés. Hasonlo tulajdonsaguk van egyrészt a 237, 58; 3550, 2; 46 692; 576 040; 6834 700; 78975000; 895190 000,
masrészt az 1,0238; 1,C02 304 szamoknak.

Molndr Mdria (Sztéalinvaros, Kerpely A. kohoip. t. L. o. t.)
V. Egy lapszéli elmosddott feljegyzésen ez olvashato:

1 2
12+(12+22)+(12+22+32)+...+(12+22+32+...+n2):%,
ami nyilvan nem igaz, hiszen minden zdrdjelbdl csak a legnagyobb tagot véve is tébbet kapunk a jobb oldali szdmndl.

Ki lehet-e javitani az 0sszefiiggést, vagy egészen hibds az?

Megoldas: Képezve a bal és jobb oldal hanyadosat n = I, 2, 3-ra a kiovetkezs értékeket kapjuk: 1 : 1/2 = 2;
6:2=3;20:5=4. Ebbdl sejtjiik, hogy a hanyados n + [, és az Osszefliggést tgy lehet kijavitani, hogy a jobb oldal
mésodik tényezdjének (n + 1)-t vessziik. Teljes indukciéval be lehet bizonyitani, hogy igy az Gsszefiiggés helyes.

Bddis Jend (Veszprém, Vegyip. t. IIL. o. t.)
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