Elsé nap
1. feladat. Az ABC haromszog beirt korének kozéppontja legyen I. A haromszog P bels6 pontja kielégiti a

PBA< + PCA< = PBC« + PCB«

egyenlGséget. Bizonyitsuk be, hogy AP > Al, és egyenlGség akkor és csak akkor all fenn, ha P = I.

2. feladat. Legyen P egy szabalyos 2006-sz0g. P egy atlojat jonak nevezziik, ha a végpontjai P hatarat két olyan
részre bontjak, amelyek mindegyike P péaratlan sok oldalat tartalmazza. Az oldalakat szintén jonak nevezzik.

Tegyiik fel, hogy P-t haromszogekre bontottuk 2003 olyan atloval, amelyek koziil semelyik kettének nincs ko-
z0s pontja P belsejében. Hatarozzuk meg az ilyen felbontésokban el6forduld egyenlGszari, két jo oldallal rendelkezd
haromszdgek szamanak maximumat.

3. feladat. Hatarozzuk meg a legkisebb olyan M valés szamot, amire az
lab(a® — b) + be(b* — ¢*) + ca(c® — a®)| < M(a® +b° + 02)2
egyenl6tlenség teljestil minden a, b, ¢ valés szamra.

Masodik nap

4. feladat. Hatarozzuk meg az Osszes olyan, egész szambol allo (z,y) szadmpéart, amire teljesiil

1+2m+22z+1 :y2'

5. feladat. Legyen P(x) egy egész egylitthatos, n > 1 foku polinom, és legyen k egy pozitiv egész. Tekintsiik a
Q(z) = P(P( . P(P(x)) . )) polinomot, ahol P k-szor fordul el6. Bizonyitsuk be, hogy legfeljebb n darab olyan ¢
egész szam van, amire Q(t) = t.

6. feladat. Egy P konvex poligon mindegyik b oldaldhoz hozzarendeljiik a legnagyobb teriileti olyan haromszog

teriiletét, aminek egyik oldala b és ami benne van P-ben. Bizonyitsuk be, hogy a P oldalaihoz rendelt teriiletek 6sszege
legalabb a kétszerese P teriiletének.

! Az olimpia honlapja: http://imo2006.dmfa.si/.



