I. rész

1. Irjuk fel annak a kornek az egyenletét, amelyre illeszkedik az (5;5) pont, tovabba az (z + 2)2 + (y— 4)2 =10
egyenletid kort az (1;3) pontban érinti. (11 pont)

2. A Sajo soder nevii cukorkat Gtvenesével csomagoljak. A mindségellendrzéskor megallapitottak, hogy csak 0,9
valoszinidséggel talalunk pontosan 50 darabot a csomagokban.

a) Mekkora az esélye annak, hogy hat csomag cukorkat vasarolva mindegyik csomagban 50 darab cukorka lesz?

b) Mekkora az esélye, hogy a hat csomag kézott legalabb két olyan csomag van, amelyben nem 50 darab cukorkat
talalunk? (12 pont)

3. Hatdrozzuk meg az A N B halmazt, ha A = {z € R| 3(ctgz — tgz) = 2\/5}, B={zeR||z| <2}. (14 pont)

4. Harom kiilonb6z6 korkaprol tudjuk, hogy mind az alapkoriik sugara, mind a kipok magassaga egy-egy azonos
differencidja szdmtani sorozat harom egymast kovets eleme. Mutassuk meg, hogy a kupok térfogata nem lehet egy
szamtani sorozat harom egymast kovets eleme. (14 pont)

II. rész

5. Egy derékszogt haromszog rovidebb befogdja 150 egység, egyik hegyesszoge 15°. A héaromszog egy belsé P
pontjat kossiik Ossze az atfogd két végpontjaval. Ezek a szakaszok és a két befogd olyan konkav négyszog oldalai,
melynek hegyesszogei 12° és 72°.

a) Az atfogo melyik végpontjahoz van kizelebb a P pont?

b) Milyen téavol van a hosszabbik befogotol a P pont?

¢) Mekkora a szoban forgd konkav négyszog teriilete? (16 pont)

6. Tekintsiik az y = (p — 1)962 + 2px + 4 egyenletd parabolakat, ahol p 1-t6l kiilénb6z6 tetszéleges valds szam.

a) Van-e a p paraméternek olyan értéke, amelyre a parabolanak nincs kozds pontja az x tengellyel?

b) Hatarozzuk meg azokat a pontokat, amelyek a fenti parabolasereg valamennyi elemeére illeszkednek.

¢) Hatarozzuk meg a p paraméter értékét ugy, hogy a (p — 1)2% 4 2pz + 4 = 0 egyenlet gyokeinek négyzetdsszege 5
legyen. (16 pont)

7. Melyek azok az a, b egész szamok, amelyekre lg (3a + 2b) = lga + 1gb? (16 pont)

8. Az f(z) = v/z hozzérendeléssel megadott, a [0; a] intervallumon értelmezett fiiggvény gorbéjét megforgatjuk az
x tengely koriil.

a) Hatéarozzuk meg azt a legnagyobb a egész szamot, amelyre a keletkezett forgastest térfogata nem haladja meg
az 1000 térfogategységet.

b) Irjuk fel az érints egyenletét az f grafikonjanak 4 abszcisszaju pontjaban. (16 pont)

9. Hatarozzuk meg azt a hegyesszoget, amelyre a 4 cos® x + Osszeg minimalis. Mennyi ez a legkisebb érték?
¢

os2x
(16 pont)



