El6z6 szamunkban kozoltliik a Nemzetkdzi Matematikai Didkolimpia feladatainak megoldasat. Most ismertetjiik
a moldovai Iurie Boreico szépségdijas megoldasat a legnehezebbnek bizonyult 3. feladatra. Nem nagyon van mit
hozzafiizni; egyetlen braviros lépésben tinik el a feladat valamennyi méregfoga.
3. Legyenek x, y, z pozitiv valds szamok, amelyekre teljesil xyz > 1. Bizonyitsuk be, hogy fenndll az
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egyenldtlenség.
Megoldas. Vegyiik észre, hogy
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A pozitiv nevezikkel szorozva és rendezve ugyanis (1) ekvivalens az
(2° = 1)(@° @ +y* +2%) = (& +y* +27)) 20
egyenl6tlenséggel. A masodik tényezs (z° — 1)(y? + 2?), igy annyi kell, hogy
(@® = 1*(* +2%) 2 0,
ez pedig nyilvanvalé.

A bizonyitandé egyenl6tlenség bal oldala ezutan tagonként becsiilhet6 alulrol az (1)-bél ciklikus helyettesitéssel
kapott kifejezések Gsszegével. Elegendd tehat azt igazolnunk, hogy
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Az els6 tényezd pozitiv. A mésodik tényezSben
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hiszen a feltétel szerint xyz > 1. A (2) masodik tényezGje tehat nagyobb vagy egyenld, mint 2?4yt —ay—yz—za =
1

5 (( —9)* + (y — 2)* + (2 — x)?), ez pedig valoban nem negativ: készen vagyunk. A bizonyitasbol az is kiolvashato,
hogy egyenl@ség kizarédlag akkor teljesiil, ha z =y =2 = 1.



