(Kuapszeletek)

Ebben a rovatban havonta tiz-tiz olyan érdekes — konnyebb vagy nehezebb — feladatot mondunk el, amelyek
el6készitGil szolgadlnak a Matematikai Didkolimpiara. A feladatok megoldésait nem kérjiik bekiildeni, a megoldasokat
sem fogjuk ismertetni. Az érdekldsk a feladatokkal kapcsolatos kérdéseikkel forduljanak a szerkesztGséghez. Leveleikre
irasban valaszolunk.

1. Adott derékszogt haromszog sikjaban keressiik meg azokat a pontokat, amelyeknek a haromszog csticsaitol mért
tavolsagaival mint oldalakkal ismét derékszogd haromszoget szerkeszthetiink.

2. Adott egy k kor és a kor A és B pontjai. Rajzoljunk a k kort az A pontban érints k4 kort és a B pontban érinté
kp kort ugy, hogy a k4 és kp korok egymast is érintsék a P pontban. Mi a P érintési pontok mértani helye?

3. Tekintsiik azt az ellipszist, amely az ABCD téglalap oldalait a felezGpontjaikban érinti. Az ellipszis egy P
pontjaban hizott érinté messe az AD egyenest az I, az AB egyenest az E pontban. Legyenek az E és F pontok — a
tengelypontoktol kiilonb6z6 vetiiletei az ellipszis szimmetriatengelyeire G és H. Igazoljuk, hogy a GP és H P egyenesek
dtmennek egy-egy ellipszis tengelyponton.

4. Egyenl6 oldala kipbdl lemetsziink egy ellipszis alapd kupot. Bizonyitsuk be, hogy az alapellipszis kistengelye a
kip legkisebb és legnagyobb alkot6janak mértani kozepe.

5. Mi a mértani helye azoknak a pontoknak, amelyekbdl adott parabola 45°-0s szog alatt latszik?

6. Az ellipszist érinté téglalapok koziil melyik a legnagyobb és melyik a legkisebb teriileti?

7. Jelolje A és B valamely hiperbola két tengelypontjat és legyen a hiperbola egy pontja P. Igazoljuk, hogy az AP

és BP egyenesek, valamint a hiperbola egyik aszimptotdja altal meghatarozott haromszog P-bél indulé sdlyvonala
parhuzamos a masik aszimptotaval.

8. Adott az ABC szabélyos haromszog koriilirt korének A-t6l és B-t6l kiillonboz6 P pontja. Jeloljik az AP és BC
egyenesek metszéspontjat Q-val, az AC és BP egyenesek metszéspontjat R-rel. Igazoljuk, hogy P-t véiltoztatva az igy
kapott QR egyenesek a sik egy rogzitett pontjin mennek at.

9. Jeloljik az ellipszis fél nagytengelyét a-val, a fél kistengelye pedig legyen egységnyi. Rajzoljunk az ellipszis
kozéppontja koriil egységnyi sugara k; kort. Van-e olyan ko kor, amelynek kézéppontja a nagytengelyen van, érinti a
k1 kort és az ellipszist, az utébbit két pontban?

10. Az ABCD téglalap oldalait osszuk fel a : b aranyban, mégpedig tgy, hogy

AN B'C CC' DA a
AB BB CD DD b

Irjunk a téglalapba ellipszist, amely az oldalakat az A’, B’, C’, D' pontokban érinti. Hanyadrésze az ellipszis teriilete
a téglalap teriiletének?
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