1. Tekintsiik az 2% + 4kx + 4(2k — 1) = 0 egyenletet, ahol k valés paraméter. Igazoljuk, hogy az egyenletnek minden
valés k esetén van valdés megoldasa. Oldjuk meg az egyenletet, ha a gyokok négyzetének Osszege a lehets legkevesebb.
2. Igazoljuk, hogy egy rombusz oldala pontosan akkor (akkor és csak akkor) mértani kozepe a rombusz atloinak, ha a
rombusz hegyesszoge 30°.

3. Oldjuk meg a kovetkez6 egyenleteket a valos szamok halmazan:

a) 15+ 2z + V13 — 2z = 4; b) (log,3-logs 3) +log. 3= 0;

1
¢) costz + cos? (fE— g) ==,

4. Az ABC haromszoghben AC = 5,8, BC = 5 egység, az AB oldalhoz tartozo magassag m. = 4 egység. Szamitsa ki
a haromszog koré irt kor sugarat és a haromszog teriiletét.
5. Igazoljuk, hogy minden n pozitiv egész szadmra

a) 36™ 4 10 - 3™ oszthato 11-gyel;
b) 42" — 33" — 7 oszthato 84-gyel!

6. a) Tekintsiik azt az f: R = R, z — f(z) fliggvényt, ahol
f(x) = (ax + )" + (cx + ),

ahol a,b,c,d € R és ac # 0. Az f fliggvény melyik x helyen veszi fel a legkisebb értékét, és mennyi ez a legkisebb
értek?

b) Melyik az a legb&vebb halmaz, amelyre a g(z) értelmezhets? Tekintsiik az ezen a halmazon

T 1+ (tgx)(tg 2x)

értelmezett © — g(z) fliggvényt. Felveszi-e a g fliggvény a legnagyobb, illetve a legkisebb értéket? Ha felveszi, akkor

melyik z helyen veszi fel és mennyi a fiiggvény szélsGértéke?

7. Igazoljuk, hogy az A(1;—1), B(3;3) és C(4;5) poutok egy egyenesre illeszkednek. Milyen ardnyban osztja a B pont
P AB

az AC szakaszt? Mi azon P pontok halmaza és annak egyenlete, amelyekre B = %?

8. Oldjuk meg a valés szdmparok halmazan a
cos2x + (1 — 2siny)cosz + 1 —siny =0

kétismeretlenes egyenletet.



