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1. Jelolje a derékszogi haromszog két befogédjat a és b, a keriiletét 2s. Ekkor ab = 86,4, s = — = 18, 2s = 36.

0
Az érint6 szakaszok egyenlGsége miatt az atfogd a + b — 4,8, tehat 2a + 2b — 4,8 = 3,6, a + b = 20,4. Az
egyenletrendszer megoldéasa a = 14,4, b = 6 egység (a > b), az atfogd ¢ = 20,4 — 4,8 = 15, 6 egység.

2. Az egyenlet diszkriminansa
D=4(b+c)>—4-2-(ab+bc+ca—a®)=4((a—b)*+ (a—c)®) >0
minden a, b, ¢ € R esetén, tehat mindig van valés megoldas. A két megoldas pontosan akkor egyenls, ha D = 0, azaz

ha a = b = c. Ekkor 1 = 22 = a.
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3. Jelolje az atlot e, a szarat c, a trapéz koré irt kor sugardt r. Ekkor ecosa = 5 €= 2rsina. Mivel ¢ =

e? 4+ a% — 2ea cos o, azért ¢ = e — ab, tehat

9 a+b\’ b a® +b? + 2ab — dabcos®’ & a® + b? — 2abcos2a
—a .
4 cos? o 4cos? a

A trapéz koré irt kor sugara

¢ Va2 + b2 — 2ab cos 2
© 2sina 2sin 2a '

4. A feltétel szerint a; = ¢+ 3 és S, = 35. Ha ¢ = 1, akkor a; = 4, tehat a, = 4, igy a1 - a,, = 16 # 100,
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tehat ¢ # 1. Ekkor 35 = a; - . és a? - ¢q" ' =100, tehat ¢ — 1 = a; — 4 és ay - ¢" = a—(a1 — 3); ezekbol
- 1
100
35(@1 — 4) = —(a1 — 3) —ay,
ai
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36a? — 240a; + 300 = 0, a1 =5 vagy a; = 3
i . n—1 5 4 . .
Ha a; = 5, akkor ¢ = 2 és n = 3, hiszen 25 - 2 =25-4,haa; = 3’ akkor ¢ = —3 és nincs megfelels n, hiszen
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5. A P ponton athaladé x = 5 egyenletd egyenes a feltételnek nem felel meg. Minden ett6l kiilonb6z6, a P ponton

25 [ 4\"*
i (——) = 100 egyetlen n-re sem teljesiil.

3
athalado egyenes egyenlete y — 3 = m(xz — 5) alakban is irhat6. Ha m = ——, akkor az egyenes parhuzamos az adott

104 10m ssodik ¢ 5+ 10m
——, amasodik egyenest az 19 = ———
3+2m ’ &Y a2 34+2m

=1, ahonnan m = 1 vagy m = —4. A

3
egyenesekkel, igy m # —5 A keresett egyenes az elsé egyenest az x1 =

abszcisszdji pontban metszi. A feltétel szerint |1 — 22| = 1, tehdt ————
13 + 2m]|

feltételnek két egyenes felel meg, ezek egyenlete: x —y = 2, illetve 4o + y = 23.
(A feladat méas aton is megoldhat6. Hogyan?)

6. Teljes négyzetté alakitassal
(1) (z —2sinzy)? +4cos’ xy = 0,
hiszen 4 — 4 sin® zy = 4 cos® zy.

Az (1) egyenlet pontosan akkor teljesiil, ha coszy = 0 és x = 2sinxy.
Ha zy = §+2n7r,n€Z, akkor sinxy = 1, tehat z = 2 ésyzg—i—mr, n € Z;
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ha zy = ; + 2km, k € Z, akkor sinzy = —1, tehat t = -2 és y = —Zﬂ + km, k € Z.
(A feladat mas modokon is megoldhaté. Hogyan?)

7. Legyen a keresett tavolsag x, a gila magassagat jelolje m. A hasonld testek térfogatanak ardnyara vonatkozd

1
tétel alkalmazasaval © = % A gula akkor létezik, ha ¢ > 5\/ a? + b2, azaz ha 4c* > a® + b*. Az atlo tengelymetszet
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felhasznalasaval m* = ¢* — o m= 5\/ 4c¢? — a? — b%. A szoban forgd tavolsag © = 5 “Vde? —a? 1% a
ab

sikmetszet teriilete t = —

i
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8. Az eredeti feladatban az egyenlet gydkeire helyesen: 2% 4 23 = 3

g



Mivel a gyokok valosak, azért p® + 4q > 0, x1 + 2o = —p, x102 = —q, igy

9 9 1
3 :xf—l—x% = (11 +3:2)2—2x1332 =p? +2q, azaz 4q =9 — 2p°, =7- §p2.
9 1, 11 O Lipi At . )
Az f(p)=q—p = 1P TP=E 5(]9 + 1)° kifejezés értékkészletét a —3 < p < 3 intervallumban keressiik,
mivel p? + 4q = p® + 9 — 2p? < 0 pontosan akkor, ha p? < 9. Igy —2 < p+1 <4, amibsl 0 < (p+ 1)? < 16, ezért

1 21 11
—8< —5(p+1)° <0, tehat —— < f(p) < —.
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