Elsé nap

1. Hatarozzuk meg az 6sszes olyan, legalabb harom pontot tartalmazé sikbeli véges S ponthalmazt, amire az alabbi
feltétel teljesiil:
S barmely két kiilonb6z6 A, B pontjara az AB szakasz felez6merélegese szimmetriatengelye az S halmaznak.

2. Legyen n egy adott egész szdm, amire n > 2.

(a) Hatarozzuk meg a legkisebb olyan C' konstanst, amire a

Z xi:bj(xf—l—x?)g(}'( Z xi>4

1<i<j<n 1<i<n

egyenl6tlenség minden x1, ..., x, > 0 valos szdm esetén teljesiil.

(b) Hatarozzuk meg, hogy ezen C konstans mellett mikor all fenn egyenl&ség.

3. Tekintsiink egy n x n-es négyzetalakt tablat, ahol n rogzitett paros pozitiv egész. A tabla n? egységnégyzetre
van felosztva. Azt mondjuk, hogy a tabla két kiilonb6z6 négyzete szomszédos, ha van egy kozos oldaluk.
A tablan N egységnégyzet meg van jelolve olymodon, hogy minden négyzet (jelolt, vagy nem jelolt) szomszédos

legalabb egy jelolt négyzettel.
Hatarozzuk meg N lehetséges legkisebb értékét.

Masodik nap

4. Hatéarozzuk meg az Gsszes olyan, pozitiv egészekbdl allo (n, p) part, hogy p prim, n < 2p, és (p—1)" 41 oszthato
nP~ 1l gyel.

5. ATy és I's korok a I' kor belsejében vannak és érintik a I' kort a kiilonb6z6 M, ill. N pontokban.

I'; atmegy a I's kor kozéppontjan. A Ty és 'y korok két metszéspontjan atmend egyenes a I' kort az A és B
pontokban metszi. Az M A és M B egyenesek I'1-et a C, ill. D pontokban metszik.

Bizonyitsuk be, hogy C'D érintGje a I's kornek.

6. Hatarozzuk meg az Osszes olyan f: R — R fliggvényt, amelyre

fle—=fy)=ffW)+afly) + fz) -1

teljesiil minden x, y € R esetén.



