1. Csak olyan z szam lehet megoldas, amelyre vo — 14+2—3 > 0, azaz z > 2. Legyenxz — 3 =z és Vo — 1 =y (> 0).
Ekkor y+ 2 > 1/2y2 + 222, ami ekvivalens az y* + 2% + 2yz > 2% + 222 és igy az (y — 2)? < 0 egyenlGtlenséggel; tehat
y=zVe—1l=z-3,z—1—-+vVz—-1-2=0,vVz—1=2 (hiszen vz —1 > 0), z = 5. Az adott egyenlStlenséget
egyetlen szam, x = 5 elégiti ki.

2. Jelolje a BPC), illetve a DP A haromszogek teriiletét o, illetve t4, a négyszog teriiletét T'.

Mivel egyrészt T' =t + to + t3 + t4, masrészt T =t1 + t3 + 2/t ts, azért ty + t4 = 2v/t1t3.

Legyen AP = e, PC = e, BP = f1, PD = fo.

Az egyenl6 magassagi haromszogek teriiletének ardnyara vonatkozo allitds alkalmazaséaval:
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Toy to + ts = 2Vlata, (Vi — Vi)' =0, azaz ty = ty.
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Ha az atlok szoge ¢, akkor to = §€2f1 sing és ty = Eelfg sin ¢, amib6l eq fo = es fi, % = ;—2. Az APB és a CPD
1 2
haromszogek tehat hasonlok, PAB<t = PCD<, ezért, AB parhuzamos C' D-vel, azaz a négyszog valoban trapéz.

tehat t1t3 = t2t4.
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3. Szorozzuk meg 2 - E—vel az egyenlet mindkét oldalat, a bal oldalon alakitsunk szorzatta.
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2sinxcosx) | —=sinx — —=cosz | =1, sin2x-sin(x——)=1.
( (G = o) !
Ez csak ugy lehetséges, ha
a) sin2z =1 és sin (:E - g) =1 vagy b) sin2z = —1 és sin (:E - g) =—1.

a) 23::z+2k7r,3::z+k7r,kezésx—z:z—|—2nﬂ',$:f—k?m‘r,ilyenxtehé‘cnincs;

b) 2I:3§+2kﬂ,$:%+kﬂ',kézéSI—%Z%—I—QTLT(,IZ%—I—ZTLW,nEZ.
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Az egyenlet megoldasai az z = IW + 2nm, n € Z szamok.
4. Az igazolandé egyenlGség ekvivalens a kovetkezdkkel:
cos asin a + cos fsin 8 + cosysiny = 2sin asin S siny,

sin 2« + sin 283 + sin 2y = 4 sin asin B sin 7.

Igy elegends ez utobbit igazolni.
Mivel sin 2« + sin 28 = 2 sin(a + 3) cos(a — 3), és felhasznélva, hogy v = 180° — (a + ), 2y = 360° — 2(a + ),

sin2y = —sin 2(a + 8) = —2sin(a + 8) cos(a + 8),

tehét

sin 2« + sin 23 + sin 2y = 2sin(a + B)(cos(a — B) — cos(a + ) =
= 2sin(180° — (v + B)) - 2sinasin f = 4 sin asin B sin 7.
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