Helyesbz’tés. Oktoberi szamunkban a mérélap ajanlasaban szerepls szegedi Radnoti Miklés Gimnazium korabban
Klauzal Gabor nevét viselte. A 6. feladatban C helyett X-et irtunk.

1. A bal, illetve a jobb oldalon allo két-két tortkifejezés Gsszeadasa utéan a
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egyenletet kapjuk. Rendezés utan 7z* — 55224108 = 0, ahonnan x2 = 4 vagy 22 = = Az egyenletnek négy megoldasa

van: 1 = 2, To = —2, 3 = 3\/?, T4 = —3\/?.

2. Az ismert a = 2rsina, b = 2rsin 5, ¢ = 2rsin~y Osszefliggések alkalmazasaval, ahol r a haromszog koré irhato
kor sugara,
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sin? B + sin? 4 — 2sin Bsiny cos o = 2 + 46? -2 o 2—CT -cosa =
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3. Mivel 22 +2—1=— (w — 5) 1 minden valds z-re negativ, ezért a két egyenl6tlenséggel ekvivalens:

322 +3z -3 <a’+axr—2<2z® -2z +2,
tehat a
42+ (a—3)x+1>0 és az 2 —(a+2)r+4>0
minden valos z-re. Ezért mindkét masodfoku kifejezésnek negativ lesz a diszkriminansa.
(a—3)2-16 <0, és az (a+2)2-16<0,~4<a—-3<4dés—4<a+2<4,-1<a<Tés—6<a<?2

Az egyenlGtlenség —1 < a < 2 esetén teljesiil minden valds z-re.

4. Az APDB hurnégyszog koré irt kor két szelGje C' A, illetve C'B.
A szel6tétel szerint CP-CA = CD -CB. Mivel CA%? =242 +4,5%2 = 5,12, ezért CA =5,1. Legyen AP = y. Most

2,4—4,8
5,1~(5,1—y):2,4-4,8,ahonnany:5,1—#

A feladat hasonlosag, teriiletszamités és trigonometria alkalmazasaval is megoldhato.

,y = AP =~ 2,84 egység.

5. Mivel (a szokasos jelolésekkel)

(n+k)(Sp — Sk) =(n+k)- g ((2(11 + (n—1)d) — §(2a1 + (k- 1)d)) =

= n;k~(n—k)(2a1+(n+k—1)d),

n+k

és (n —k)Sp+r=(n—k)- - (2a1 + (n+ k — 1)d), ezért igaz az allitas.

6. Mivel AB% = 16 + 25 = 41, AB = /41, ezért a C ponthoz tartozdé m magassag (a C pont tavolsiga az AB
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egyenest6l) m = —, hiszen 9 = yam
V4l 2
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Az AB egyenes egyenlete: 5z — 4y + 20 = 0. A C(x;7) pont tavolsaga ettdl az egyenestol ﬁ egység, tehat
|5z —4-74+20] 18

, azaz
V41 V41
oz — 8 = 18, vagy or — 8 = —18
26
T = = vagy To = —2.
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Cl <€,7> , CQ(—2;7).
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7. Mivel az z? egyiitthatoja pozitiv, ezért 1 < a < x» pontosan akkor teljesiil, ha a masodfoku kifejezés az r = a
helyen negativ, azaz

2a* —2(2a+1)-a+ala—1) <0,
—a% —3a < 0.

Ez akkor teljesiil, ha a < —3 vagy a > 0. Ezekre az a értékekre az eredeti egyenlet diszkriminénsa pozitiv, tehat létezik
két (valos) gyoke.

8. a) Az egyenletnek pontosan akkor van két egyenls valos gyoke, ha az egyenlet diszkriminansa nulla.
D =4(1+2sinacosa) —4(1 + 2cosa).

D:O,hacosa-(sina—cosa):0,azazhaa:g+k7rvagya:£+k7r,kez.

(Az egyenlet ekkor: (z —1)2 =0, (z+1)2=0, (z —V2)2 =0, (z +v2)2=0.)
b) Az egyenletuek két kiilonbozs valos gyoke akkor van, ha a diszkriminansa pozitiv.
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Mivel sina — cosa = V2 [ —= sina — — cosa | = V2sin (a — —), azért,
(x/i V2 ) 4

. T
cosa-sm(a—z) >0

kell teljesiiljon. Ez akkor teljesiil, ha cosa > 0 és sin (a — %) > 0 vagy cosa < 0 és sin (a — g) < 0, tehat

—g+2n7r<a<g+2n7ré52kﬂ'<oz—g<7T—|—2kﬂ'(k,n€Z)
3
vagyg+2nw<a<7ﬂ+2nwésw+2kw<a—£<27r+2k7r, (n, k € Z),
5) 3
azazg+2mﬂ'<x<g—|—2m7rvagy£—|—217r<a<%—FQlwesetén (m, l € Z).
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