Idén a Nyiregyhazi Tanarképzé Féiskola rendezte meg a tanarképzé f6iskolak Péter Rozsa matematikaversenyét. A
hagyoményoknak megfeleléen minden féiskola 5 fével képviseltette magat. Idén az egriek sajnos nem tudtak eljonni,
igy csak 5 fgiskola volt jelen. A budapesti, a szegedi, a szombathelyi a pécsi és a nyiregyhazi hallgatok reggel 8-t6l
1-ig foglalkozhattak a feladatok megoldasaval. Urban Janos, a zsiri elndke a fGiskolak javaslatai alapjan az alabbi
feladatokat allitotta Gssze:

1. Természetes szamokbol allo sorozatokat konstrudlunk a kovetkezéképpen. A sorozat els6 tagja, a; természetes
szam. A sorozat n-edik tagjabol, a,-bdl ugy kapjuk a kovetkezst, a,4i-et, hogy a, utolsdé szamjegyét  levagjuk”,
megszorozzuk néggyel, és a kapott szorzatot a levagas utan maradt szamhoz adjuk. Pl. ha a,, = 1997, akkor a,4+1 =
199474 = 227.

Bizonyitsuk be, hogy ha egy igy kapott sorozatnak 1001 tagja, akkor a sorozatnak egyetlen tagja sem lehet prim-
szam!

2. Egy tetraéder belsejében felvett tetszéleges ponton &t a tetraéder lapjainak sikjaival parhuzamos sikokat htzunk.
Ezek a sikok a tetraédert olyan részekre osztjak, amelyek kozott négy tetraéder taldlhato.
Mekkora az adott tetraéder térfogata, ha a vagasokkal keletkezett 4 tetraéder térfogata Vq, Vo, V3, V47

3. Tekintsiik az ABC haromszog oldalait érint6 négy kor koziil azt a kett6t, amelyek az AB oldalt (A és B kozott)
érintik. Bizonyitsuk be, hogy e két kor sugardnak mértani kdzepe nem lehet nagyobb az AB oldal felénél!

4. Adott egy konvex n-szog. Meghuztuk az Osszes atlojat és az n-szog belsejében egyik ponton sem halad at
ketténél tobb atlo. Hany részre bontjak az atlok a sokszogtartomany?
Adjunk also6 becslést a kapott részek kozott taldlhatd haromszogek szaméral

5. Mutassuk meg, hogy nincs olyan kiilonbozé szamokbol 4ll6 végtelen szamtani sorozat, amelynek minden eleme
hatvanyszam, azaz egy pozitiv egész szam egynél nagyobb egész kitevjd hatvanyal

ta fiiggvénynek a T : 22 44 < 1 tartomanyon
a

6. Hatéarozza meg az a paraméter értékét ugy, hogy az f(z,y) = Y
1
felvett minimuma legalabb 3 legyen!

7. Ismert, hogy ha x egy tetsz6leges valds szam, akkor
©  k
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Legyen A egy 2 x 2-es matrix és definialjuk az e?* — 1 kifejezést az el6z6 formula alapjan, tehat legyen

&
k=1

ed—1=
(egy maétrixsor konvergens, ha a komponensei konvergensek).
Van-e olyan A 2 X 2-es matrix, amelyre
et —1=[e—119970e — 1] teljesiil?
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