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1. a) Ha ¢ = 1, akkor 2n = 16 és En =4, azaz n = 8, igy a sorozat minden tagja 2.

17l
n_1 1 (—) -1 n_1 1 1—q"
a és 4 = —- ql azazq =8¢és8 = : ¢

Ha g # 1, akkor 16 = 2 -
q—1 2

qg—1

q" = q, tehat = 8, azaz ilyen sorozat nem létezik.
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b) Ha ¢ = 1, akkor n- = =20 és 2n = 37 azaz ilyen sorozat nem létezik.

1 n
1g"—1 80 (—) -1 n_1
Ha ¢ # 1, akkor 20 = §qq—1 és 7 = 2 . q%fl’ azaz qu = 40 és
40 1 1—¢q" i el " ny
37 = pr i g amibdl g = 27, q" = 27q, azaz 27q — 1 = 40(q — 1), ¢ = 3, és igy n = 4. A sorozat
els6 négy tagja 39 2
il T, ==, —-
gy g\] 27 27 27 2
2. a) A haromszog teriilete Heron-képlettel kiszamithato. Most 2s = 54,4, s = 27,2, tehat
T?=27,2-1,7-5,1-20,4 =69,36%, T = 69,36 teriiletegység.
b
b) Ismeretes, hogy a haromszog teriilete T = %, tehat a haromszog koré irhatd kor sugara r = %. Most
r
6,8-22,1-25,5 221
= ' = =13,8125 ég.
469,36 16 0140 BBYSE
. .. . e 69, 36
c¢) Ismeretes, hogy a haromszogbe irhat6 kor sugara o = —; most p = 575 = 2,55.
S ’

3. Vonjuk ki az els6 egyenletbsl a masodikat, a masodik egyenletb6l a harmadikat, és ezekhez tarsitsuk az els6
egyenletet. Ekkor rendezés utan kapjuk:

(z—2)2x+224+1)=0, (z—y)Rx+2y+1)=0 &5 x+y=22%

Egyenletrendszeriink megoldasait a kovetkez6 négy egyenletrendszer megoldasainak egyesitése adja:
a)z=x,x =y, r+y=22%
b)z=ux,20+2y+1=0,z+y=22%
)22 +2x+1=0,z=y, z+y=22%
d) 22420 +1=0,20+2y+1=0, z+y=22°
Ezek koziil csak az a) esetben adodik megoldas, és ezek az adott egyenletrendszernek is megoldasai. A megoldasok:
1 =0,y1=0,21 =088 22 =1,y2 =1, 290 = 1.

(\/6 — \/5) és sin75° = (\/6 + \/5) és

RNy
RNy

4. Vegyiik figyelembe, hogy cos75° =
cos(x 4+ 75°) = i ((\/_ - \/5) cosx — (\/64- \/5) sinx).

Irjunk az elsé, majd a masodik kifejezésbe a, b, ¢, illetve a, B, v helyébe rendre b, ¢, a-t, illetve 3, 7, a-t, ekkor a
maésodik kifejezést, illetve a

A +a? - (\/6 + \/5) cacos (B + 75°)

kifejezést kapjuk, ami az elsé kettGvel egyenls, hiszen igy mindharom kifejezés a kovetkezs alakra hozhato:
1
a® +b% — (\/64-\/5) ab - 1 ((\/_—\/5) cosy — (\/64-\/5) sirw) =

(\/6—!— \/5)2 . absiny
2 2

2 g2 2 22 2
:a2+b2—a+fc+(4+2\/§>-T=%+(4+2\/§)T,

=a% +b*> — abcosy +

ahol T' a haromszog teriilete.
5. Azonos atalakitasokkal )
f(@) = ((logyz —3)* —9)".
A fiiggvény legnagyobb értéke 81, amit az x = 8 helyen vesz fel.
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6. Jelolje a hitelt H, legyen ¢y = 1+ 160 =1,025és g2 =1+ 100 = 1,02. Az els6, a masodik, illetve a harmadik

hoénap végén a tartozasunk

3
q° —1
t1=Hq — =, ty = Hqi — zq1 — z, tBZHQ?—l’q




ahol = a havi torlesztérészlet.
A negyedik, az 6t0dik, illetve a hatodik honap végén a tartozasunk

g -1

ty = Kqo — 2, t5=Kq§—2:Eq2—2:E, t6=Kq§’—2x 1
q2 —

A feltétel szerint tg = 0, tehat

3 3

g —1 g —1
H@g — xg — 2z =0,
T T T e
ahonnan
L Hailg
o 3q:1%71 +2qg*1 )
a2 qg1—1 g2—1

A szamolast elvégezve, az els6 harom hénapban a torlesztés x = 12 177,4 Ft, a méasodik honapban pedig 24 354, 8 Ft
volt.

7. A feltételeknek négy rombusz felel meg. A korok koézéppontjai rajta vannak az adott két oldalegyenes szogfele-
zGegyenesein, valamint az egyik egyenestdl o tavolsdgban halad6 (parhuzamos) egyeneseken. A szogfelezsk egyenlete:

lv —y =7 |v+T7y—31]
V2 5v2

azaz
rx—3y=1, illetve 3z +y = 33.

Az x — y — 7 = 0 egyenessel parhuzamos egyenesek egyenlete x — y + k = 0 alakban irhat6. Ezek koziil a keresettek az
x —y — 7 =0 egyenletii egyenes barmely (pl. a (7, 0)) pontjatol 2v/2 tavolsagra vannak, tehat

|7+ K|
2V2 = , azaz k=-3 va k= -—11,
V2 &

igy x —y = 11 vagy = — y = 3. Ezeknek az egyeneseknek a szogfelez6kkel valo metszéspontjai a keresett korok
kozéppontjai. Ezek K;(4;1), K2(9;6), K5(16;5), K4(11;0). A kdzéppont és a sugar ismeretében a korok egyenlete
felirhato.

8. Az egyenletnek z = 1 nem lehet megoldéasa. Emeljiik négyzetre az egyenlet mindkét oldalat, majd rendezziik:
x(xr—1+42p) =0.

1 = 0 akkor gytke az egyenletnek, ha \/p? = p, azaz ha p > 0.
xo = 1 — 2p akkor gyoke az egyenletnek, ha p # 0 és

3 3
tehat 2p — = <0 < -.
ehat 2p 5 =" P> 1 5
Az egyenletnek 0 < p < 1 esetén van két kiillonbozé gyoke.
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