KEZDOK

Els6 fordul64mm

1. 1996-ot irjuk fel harom természetes szam Osszegeként Ggy, hogy ha a masodik szammal elosztjuk az els6 szamot,
hanyadosul is és maradékul is 7-et, 7-et kapunk. Ha a méasodik szammal osztjuk el a harmadik szdmot, a hanyados
ismét 7, de a maradék 99. Mekkora ez a harom természetes szam?

2. Az ABC haromszogben a C csucsnél derékszog van. Az XY ZC téglalap X, Y, Z cstcsai rendre a haromszog
AC, AB, BC oldalan helyeznek el. Bizonyitsa be, hogy a téglalap teriilete nem lehet nagyobb az ABC héaromszog
teriiletének felénél!

3. Legyenek adottak a valos szamok halmazan értelmezett kovetkezs fliggvények:
fraoelz|+|lz—4g: a—|z+2|—|z—2/+6
Ertelmezziik a h fiiggvényt a kovetkezéképpen:
h:xw— f(x), ha

f(x)= g(x) g(x),ha g(x) > f(x).
brzoljaa
h fggvnytal-5;1-lintervallumon)!

4. Egy adott AB szakasz hosszat jelolje d. B-n at hizunk egy e egyenest, és B-bgl felmérjiik ra a d tavolsagot.
Igy megkapjuk a C pontot. C-n at parhuzamost hazunk AB-vel, és C-bdl felmérjiik ra d-t, igy kapjuk a D pontot. A
szerkesztést megismételjiik minden (AB-t8] kiilonbozs) e egyenesre. Mi a BD szakaszok felez6pontjainak a halmaza?

5. Bizonyitsa be, hogy ha egy legalabb kétjegyti négyzetszam utolsé el6tti jegye paratlan, akkor az utolsd szamjegye

Masodik fordulé

Szakkozépiskolak

1. Melyek azok az (z;y) pozitiv egészekbdl allo szamparok, amelyek a kovetkezs egyenletet kielégitik?

(+2) ()

2. Az ABCD derékszogi trapéz AD magassaga egyenld a trapéz alapjainak 6sszegével. A nem derékszogi BC' széar
felez6 merdlegese a szemkozti oldal egyenesét a P pontban metszi. Bizonyitsa be, hogy P-b6l a BC' szar derékszogben
latszik!

3. Oldja meg a valds szamok halmazan a kovetkezs egyenltlenséget, ahol p valés paraméter:

2 _
|22 pl>1'
|z — pl

Nem specialis tantervi gimnaziumok

1. A k egész paraméter milyen értékei esetén van legalabb egy olyan (x;y) pozitiv egészekbdl allé szampéar, amely

kielégiti a kovetkez6 egyenletet:
1 1
(1+2) - (1+3) =
x Y

Hatarozza meg az egyenlet pozitiv egész szampéarokbol all6 megoldasait!
2. Bizonyitsa be, hogy ha a, b pozitiv valos szamok és c tetszbleges valds szam, akkor

1 1
a+4b+4®>6+5c— = — = .
a b



3. Legyen az ABC' egyenls szart haromszog AC szardnak egy pontja P! Mérjiik fel B-bél a PA szakaszt a C'D
szar B-n tuli meghosszabbitasara, és jeloljik a kapott pontot @-vall Mi a PQ szakaszok felez6pontjainak halmaza, ha
P befutja az AC szakaszt?

Specialis tantervi gimnaziumok

1. Megegyezik a nem specialis tantervi gimnéaziumok 2. feladataval.

2. Egy 1996 x 1996-0s négyzetbe beirtuk 1-t6l 1996%-ig a természetes szamokat egymas utan ugy, hogy elészor az
els6 sorban balrél jobbra irtuk ket, majd a méasodik sorban is balrél jobbra irtuk Gket és igy tovabb. Valasszunk ki
a beirt szamok koziil 1996-ot tgy, hogy mindegyik mas oszlopbo6l és méas sorbdl vald legyen! Ezeknek a szamoknak az
Osszege hany kiilonbozs értéket adhat?

3. Legyen P az ABC egyenls szart haromszog sikjaban olyan pont, amelybdl a BC' alap derékszogben latszik, és
amelyet a BC egyenes az A ponttol elvilaszt, tovabba legyen P tavolsdga az AB, AC és BC egyenesektdl rendre dy,
ds és d3. A P pont mely helyzetében lesz di + ds — d3 maximélis?

HALADOK Elsé forduld

Szakko6zépiskolak és nem specialis tantervi gimnaziumok

2190 pem allithaté el 100 darab egymast kovets egész szam Osszegekeént.

1. Bizonyitsuk be, hogy
2. Hany olyan 6tjegyi szam van, amelyben van ismétl6ds szdmjegy (mint pl. a 73443 vagy a 21256 stb)?

3. Az ABC egyenl6 szart haromszog AB, illetve AC szaran gy adott a P, illetve a Q pont, hogy PCB< = 40°
és QBC< = 50°. Mekkora a PQB<, ha BAC< = 20°?

4. Bizonyitsuk be, hogy barmely haromszog stlyvonalaibol (mint oldalakbol) haromsz0g szerkeszthetd, és az igy
kapott haromszog teriiletének, valamint az eredeti hdromszog teriiletének ardnya minden esetben ugyanakkora.

5. Hany olyan x valos szam van, amelyre a valos szamok halmazan értelmezett f(z) = Va2 +100 — /22 + 1
fiiggvény értéke egész szam?

Specialis tantervi gimnaziumok

1. Az z, y, z egész szamokra teljesiil a kdvetkez6 egyenlség:
22 (y + 2) + y* (@ + 2) + 22 (x + y) + 2xyz = 1996.

Mennyi az = + y + z Osszeg legnagyobb és legkisebb értéke?
2. Azonos az el6z6 kategoria 3. feladataval.

3. Az ABC haromszogben a C' csicsnal derékszog van. A B csicsbol indulé szogfelezd a C-bél induldé magassagot
F-ben, az AC oldalt G-ben metszi. Huzzunk parhuzamost F-en at az AC oldallal, ez az AB oldalt H-ban metszi.
Igazoljuk, hogy az FCGH négyszbg rombusz.

4. 27 egységkockabol 6sszeraktunk egy 3 x 3 x 3-as kockat. Legfeljebb hany kis kockat lehet elvenni az épitménybél
gy, hogy a maradék olyan sszefiiggs test legyen, amelynek felszine nem kisebb a nagy kocka felszinénél? Osszefiiggs-
ségen laposszefiiggGséget értiink, vagyis hogy a maradék testben barmely kis kockatol barmelyik mésikig eljuthatunk
lapszomszédos kockakon keresztiil.

Masodik fordulé

Szakkozépiskolak



1. Igazoljuk, hogy ha z pozitiv valds szam, akkor

20—+ dxt — 83+ 4P —z+1>0.

2. Az ABC derékszogt haromszog AC és BC befogoi folé (kifelé) négyzeteket szerkesztiink: AA1C1C és BB1CyC.
Igazoljuk, hogy az A; B; szakasznak felez6pontja az ABC haromszog koré irt korrel vald egyik metszéspontjal

3. Hanyféleképpen helyezhet el két azonos szintd (egyforma) fut6 a 8 x 8-as sakktablan ugy, hogy ne iissék egymast
(azaz ne legyenek egy atlos iranyu egyenesen)?

4. Mekkora az abran lathato egység éld kockaba irt ACFH és BDGE tetraéder kozos részének térfogata?

Nem specialis tantervi gimnaziumok

1. Hany 20 000-nél kisebb egész szamot allit el§ a kovetkezé N kifejezés, ahol x nem negativ valés szdm:

N = [af? + [+

2. Azonos a szakkozépiskoldk 2. feladataval.
3. Azonos a szakkozépiskolék 3. feladatéval.

4. Hany olyan x egész szam van, amelyre a /x + vz + 1995 Osszeg értéke is egész szam?

Harmadik (d6ntd) fordulé

Szakkozépiskolak

1. Hany olyan — egybevagosag erejéig — kiilonbozd téglatest van, amelyre igaz, hogy éleinek hossza adott egységben
mérve pozitiv egész szam, tovabba felszine és térfogata azonos szamértéki?

2. Az ABC szabalyos haromszog kozéppontja O. A sik egy tetsz6leges P pontjanak az A cstcsra vonatkozd
tikorképe P, a P; pont tiikkdrképe a B csicsra P, mig P>-nek C-re vonatkozo tiikdrképe Ps. Hatarozzuk meg azokat
a P pontokat, amelyekre a PO P3< derékszog!

3. Néhany csapat egyfordulés kormeérkszést vivott (minden csapat pontosan egyszer jatszott a tObbivel). Egy
gy6zelem 2 pontot ér, a dontetlen értéke 1 pont, vereségért pedig nem jar pont. A mérkszések befejeztével minden
csapat méas-mas pontszamot gytjtott. Bizonyitsuk be, hogy ekkor az elsé és utolsd helyezett csapat gy6zelmeinek
szama kiilonbo6zs.

Nem specialis tantervi gimnaziumok

1. Azonos a szakkozépiskolak 1. feladataval.

2. Jelolje az ABC haromszog beirt korének kézéppontjat O, BC oldalanak felezGpontjat F'. Messe az F'O egyenes
az A cstcsbol induld magassagot P-ben. Bizonyitsuk be, hogy az AP szakasz hossza a haromszogbe irt kor sugaraval
egyenld!

3. Egy egységsugara korlap minden pontjat kiszinezziik két adott szin valamelyikével.

a) Bizonyitsuk be, hogy van olyan szinezés, amelyre igaz, hogy minden olyan haromszog teriilete, amelynek csucsai
azonos szintek, egy egységnél kisebb!

b) Igazoljuk, hogy barmely szinezés esetén van olyan haromszog, amelynek csicsai azonos szintek, és teriilete

3
legalabb 1 egység!

Specialis tantervi gimnaziumok

1. Azonos a nem specialis tantervi gimnaziumok 2. feladataval.

2. Nevezziik pénzdobas sorozatoknak a tetszéleges, véges hosszusagiu F (fej) és I (iras) betiikbdl 4ll6 sorozatokat.
Legyen A,, azonknak az n hossztusagi pénzdobéas sorozatoknak a szdma, amelyekben van két F egymas utan. Jelolje B,,



azoknak az n hosszisagi pénzdobas sorozatoknak a szamat, amelyekben van harom egymast kovetd egyforma bett.
Igazoljuk, hogy Bigos = 2 - A1995-

3. Azonos a nem specialis tantervi gimnaziumok 3. feladataval.

Az 1995/96. évi Arany Daniel Matematika Verseny eredmeényei

KEZDOKSzakkdzépiskolai tanulék

I. dij:Sipos Péter, Budapest, Trefort A. Kéttannyelvii Szki. és Gimn.,
tanara: Dunajszki Zsuzsanna

II. dijSpisak Ferenc, Eger, Neumann J. Kozg. Szki. és Gimn.,
tanara: Sarkozy Gabor

III. dijGera Zoltan, Budapest, Neumann J. Szamitastechn. Szki.,
tanara: Mészaros Tiinde

Mihajlik Gabor, Vac, Boronkay Gy. Misz. Kozépisk.,
tanara: Fabian Gabor

I. dicséret: Baldzs Csaba, Hodmezvasarhely, Kossuth Zs. Mtsz. Szki. és Gimn., tanara: Kékesi Janos; Bardk
Tamds, Békéscsaba, Széchenyi 1. Kozgazd. és Kiilker. Szki., tanara: Schédl Ilona; Szeremi Katalin, Eger, Kozgazd.
Szki., tanara: Nagy Lajosné; Varga Gdbor, Paks, Energetikai Szakképzési Intézet, tanara: Arokszallasi Tibor; Sdnta B.
Zoltdn, Budapest, Trefort A. Kéttannyelvii Szki. és Gimn., tanara: Dunajszki Zsuzsanna; Balogh Péter, Vac, Boronkay
Gy. Miisz. Kozépiskola, tandra: Fabidn Gabor; Flaskdr Melinda, Bonyhad, Perczel Mor Kozgazd. Szki., tanara: Gombos
Bertalanné; Kovdcs Rita, Szeged, Kérosy J. Kozgazd. és Kiilker. Szki., tanara: Jenei Marta Mészdros Miklds, Debrecen,
Brassai Samuel Msz. Kozépiskola, tanara: Szabo Istvanné; Veress Orsolya, Budapest, Varga J. Kozgazd. Szki., tanara:
Stafka Ferencné; Wagner Agota, Dunatjvaros, Rudas Kozgazd. Kozépiskola, tanara: Kondor Léaszloné.

Nem specialis tantervi gimnaziumok tanuloi

I. dij:Bujdosé Attila, Budapest, Veres Péter Gimnézium, tanara: Varga Maria DezsG Balazs, Székesfehérvar,
Teleki Blanka, Gimnazium, (8. oszt. tanulo)
tanarai: Ponaczné Csuthy Marta, Sipos Imre; Papp David, Budapest, Szent Istvan Gimnazium, (8. oszt. tanulo) tana-
rai:

Juhasz Istvan, Racz Janos
II. dij: Antok Péter, Budapest, ELTE Radnoti M. Gyakorloiskola, (8. oszt. tanuld), tanara: Marcsek Gabor Gydri

Nikolett, Budapest, Fazekas M. Fov. Gyak. Alt. Isk. és Gimnézium,
(8. oszt. tanuld), tandrai: Fazakas Tiinde, Dobos Séndor, Pésa Lajos, Gy6ri Ervin, Montagh Baldzs Kajtar Marton,
Budapest, Fazekas M. Fov. Gyak. Alt. Isk. és Gimnazium,

(8. oszt. tanuld), tanara: Fazakas Tinde Lengyel Timea, Kaposvar, Munkicsy Mihaly Gimnézium, tanara: Gajdos
Katalin

III. dij:Dancs6 Zsuzsa, Budapest, ELTE Trefort A. Gyakorléiskola, tanara: Veszprémi Ferenc Gergely Péter,
Budapest, Kolcsey F. Gimnézium, tanédra: Biro Jozsef Gyenes Zoltan, Budapest, ELTE Apéczai Cs. J. Gimnézium,
(8. oszt.tanuld), tanara: Drozdy Gy6zéné Pal Andras, Budapest, E6tvos J. Gimnézium, tanarai: Gyengéné Beé
Andrea, Somfai Zsuzsa Szakacs Laszlé, Budapest, Jedlik A. Gimnazium, tanarai: Gudenus Laszloné, Sebestyén
Zoltan

I. dicséret: Benedek Csaba, Szombathely, Nagy L. Gimnazium, tanara: Marton Janos; Csiszdr Gdbor, Budapest,
Szent Istvan Gimnazium, (8. oszt. tanuld) tanarai: Juhasz Istvan, Racz Janos; Gonczi Baldzs, Budapest, Mocicz Zs.
Gimnazium, tanara: Lux Judit; Gueth Krisztidn, Szombathely, Kanizsai D. Gimnéazium, tanara: Sandor Endre; Imre
Gdbor, Budapest, Babits M. Gimnézium, tanara: Lérincz Margit; Mecz Baldzs, Papa, Tiirr I. Gimnézium és Ped. Szki.,
tanara: Batyay Gyulané; Pandiur Sdndor, Budapest, ELTE Apaczai Cs. J. Gimnazium, tanara: Posfai Péter; Zdbrddi
Gergely, Gy6r, Révai M. Gimnézium, (8. oszt.tanuld) tanara: Szijarto Miklosné.

Specialis matematika tantervid gimnaziumi tanulok

I. dij:Lukéacs Laszlo, Miskole, Foldes F. Gimnézium, tanarai: Szabé Kalman, Gulyas Tibor Patakfalvi Zsolt,
Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Alt. Isk. és Gimnazium, tanarai: Taborné Vincze Marta, Beleznay Ferenc Terpai
Tamas, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Alt. Isk. és Gimnazium, tanarai: Taborné Vincze Marta, Beleznay Ferenc



II. dij:Felfoldi Zsolt, Budapest, Fazekas M. Fov. Gyak. Alt. Isk. és  Gimnazium,
tanarai: Taborné Vincze Méarta, Beleznay Ferenc Horvath Gabor, Debrecen, Fazekas M. Gimnézium, tanara: Nagy
Erzsébet Németh Andras, Budapest, Fazekas M. Fév. Gyak. Alt. Isk. és Gimnazium, tanarai: Taborné Vincze
Mérta, Beleznay Ferenc

II1. dij:Szabadka Zoltan, Veszprém, Lovassy L. Gimnazium, tanarai: Farkas Istvan, Kovacs El6d Téth Péter,
Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Alt. Isk. és Gimnazium, tanarai: Taborné Vincze Marta, Beleznay Ferenc Végh
Laszl6, Debrecen, Fazekas M. Gimnéazium, tanara: Nagy Erzsébet

I. dicséret: Sdrosi Zsolt, Kaposvar, Tancsics M. Gimnéazium, tanara: Terlaky Edit, Drankovics Jozsef; Szabd Péter,
Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Alt. Isk. és Gimnézium, tanarai: Taborné Vincze Marta, Beleznay Ferenc; Tallds
Akos, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Alt. Isk. és Gimnazium, tanarai: Taborné Vincze Marta, Beleznay Ferenc;

HALADOKSzakkdzépiskolai tanulék

I. dijat a versenybizottsag nem adott ki.

II. dij:Vincicki Norbert, Nyiregyhédza, Széchenyi I. Kozg. Szki., tanarai: Kiss Sandor, Kissné Orosz Gyoéngyveér

II1. dij:Bodonyi Gabor, Jaszberény, Liska J. Ersaramu Szki. és Gimn., tandra: Zoltan Attila Nagy Istvan,
Viac, Boronkay Gy. Misz. Kozépisk., tanara: Kaszas Gyula Timar Norbert, Békéscsaba, Széchenyi 1. Kozg. Szki.,
tanara: Szab6 Janosné

I. dicséret: Buzds Bence, Vac, Boronkay Gy. Miisz. Kozépiskola, tanara: Benedek Ilona; Marko Csaba, Paks,
Energetikai Szakképzési Intézet, tanara: Arokszallasi Eszter; Ivdnfi Zoltdn, Budapest, Neumann J. Szamitéstechn.
Szki., tanara: Thomas Miklos.

Nem specialis matematika tantervi gimnaziumi tanulék

I. dij:Sarlés Ferenc, Baja, III. Béla Gimnézium, tanara: Kiralyné Nagy Eva

II. dij:Orban Gyorgy, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., tanara: Hamori
Veronika Szasz Bence, Budapest, E6tvos J. Gimn., tandra: Somfai Zsuzsa, Gyengéné Beé¢ Andrea Balogh Zol-
tan, Nyiregyhaza, Krady Gy. Gimnazium, tanarai: Téth Istvan, Kiss Sandor

III. dij:Kun Géabor, Budapest, Piarista Gimnazium, tanarai: Wettstein Jozsef, Varga Laszl6 Gal Tamas, Za-
laegerszeg, Sagvari E. Gimnéazium, tanara: Forgacs Ferencné Salamon Eva, Zalaegerszeg, Sagvari E. Gimnazium,
tanara: Henczi Béla

I. dicséret: Klem Krisztina, Kazincbarcika, Sagvari E. Gimnazium, tanarai: Kiss Istvan; Szabé Gdbor, Bonyhad,
Pet6fi S. Evangélikus Gimnézium, tanara: Katz Sandor; Hartmann Miklos, Bonyhad, Petdfi S. Evangélikus Gimnézium,
tanara: Katz Sandor; Pdles Csaba, Debrecen, KLTE Gyakorlé6 Gimnézium, tanara: Krakk Ferenc.

Specialis matematika tantervi gimnaziumok tanul6i

I. dij:Lippner Gabor, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Gimnazium, tandrai: Dobos Sandor, Thiry Imréné

II. dij:Kdmiives Balazs, Budapest, Fazekas M. Fov. Gyak. Gimnézium, tandrai:
Fazakas Tiinde, Dobos Sandor

Zawadowski Adam, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Gimnazium, tanarai: Dobos Sandor, Thiry Imréné

III. dij:Csanda Gergely, Budapest, Szent Istvin  Gimnazium, tanarai: Racz  Jénos,
Juhasz Istvan
Csikvari Andras, Budapest, Fazekas M. Fov. Gyak. Gimnézium, tandrai:

Fazakas Tiinde, Dobos Sandor

I. dicséret: Bérczi Gergely, Szeged, JATE, Sagvari E. Gyak. Gimnazium, tanarai: Kovacs Istvan, Tarcsay Tamas;
Katona Zsolt, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Gimnéazium, tanarai: Fazakas Tiinde, Dobos Sandor; Otti Levente,
Budapest, Szent Istvan Gimnazium, tanarai: Juhasz Istvan, Racz Jénos; Serény Andrds, Budapest, Szent Istvan
Gimnézium, tanarai: Nagy Gyula, Magyar Zsolt; Terék Zsolt, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Gimnézium, tanarai:
Fazakas Tiinde, Dobos Sandor; Vincze Zoltdn, Budapest, Fazekas M. F6v. Gyak. Gimnézium, tanérai: Fazakas T{inde,
Dobos Sandor.
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