A Kozépiskolai Matematikai és Fizikai Lapok 1995. oktoberi szamaban egy érdekes cikk jelent meg az Erdés—Mordell
tétel els6 kozlésének hatvanadik évforduldja alkalmabol, bemutatva a tétel szamos alkalmazasat és altalanositasat.
(Lasd [1], [2].)

A tétel fontossagara vald tekintettel taldn érdeklédésre tarthat szdmot a cikkben kozolt bizonyitas alabbi, egysze-
risitett valtozata.

Tétel. Legyen P az ABC hdromszig egy belsd vagy hatdrpontja. Legyen P tdvolsdga a csticsoktol rendre Ry, Ry,
R., az oldalegyenesektdl pedig rendre ro, 1y, 7. Ekkor fenndll az

(1) Ro+ Ry + Re > 2(rg + 15+ 7¢)

egyenldtlenség (1. dbra).

A bizonyitas harom lépésbdl all. A tovabbiakban hasznaljuk a szokéasos a = BC, b = C A és ¢ = AB jeloléseket.

1. Ha P a BC oldalon fekszik (2. dbra), akkor az APC héaromszog kétszeres teriilete bry-vel, az ABP haromszog
kétszeres teriilete pedig cr.-vel egyenls, igy az ABC haromszog kétszeres teriilete bry + cr.. Mésrészt R, nem lehet
rovidebb az ABC' héaromszog A-bol induldé magassaganal, igy aR, nem lehet kisebb az ABC' héaromszog kétszeres
teriileténél. Tehat

(2) aR, > bry + cr..

Vegyiik észre, hogy ez az egyenlGtlenség érvényben marad a BAC szogtartomany barmely P pontjara, hiszen P-t az
AP félegyenes és a BC oldal P’ metszéspontjara cserélve a P'-re vonatkozo egyenl6tlenség hasonlosag miatt ekvivalens
(2)-vel.

2. Alkalmazzuk (2)-t P helyett annak a BAC szdgtartomény szogfelezGjére vett P’ tiikorképére. Minthogy érte-
lemszer( jelolésekkel R), = Ry, 1, = r. és rl, = rp, innen a BAC' szogtartomény barmely P pontjara az

(3) aR, > bre + cry.

Osszefiiggést nyerjiik.
3. Ha P az ABC haromszog bels6- vagy hatarpontja, akkor az a, b, ¢ indexek ciklikus permutalasaval lathato, hogy
(3) mellett fennallnak a
bRy, > cry +ar. és cR. > ary + br,

Osszefiiggések is. A harom egyenlGtlenséget rendre a-val, b-vel, c-vel leosztva, majd Gsszeadva Gket, a tétel allitésa
adodik: 2 ) ) ) 2 | e
+c c"+a a® +
Ra+Rb+RcZ rq + rp +
be ca ab

Te > 2(rq +1p + 70).

A fenti bizonyitas elemzésével konnyen lathatod, hogy pontosan akkor all egyenl@ség (1)-ben, ha az ABC' haromszog
szabdlyos és P a kozéppontja. Ennek végiggondolasat az olvaséra bizzuk.
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