Az évente valtakozva Magyarorszagon, ill. Izraelben megrendezett matematikaversenynek idén aprilis 6-12. kozott
Budapest volt a helyszine. A csapatok szokas szerint 4 versenyzsbdl és 1 csapatvezetSbdl dllnak. Az izraeli csapat veze-
tGje Shay Gueron (Technion, Haifa), a magyar csapaté Pelikan Jozsef (E6tvos Lorand Tudomanyegyetem, Budapest)
volt. A versenyzSk nevét alabb, az eredmények ismertetésénél kozoljik.

Mint a korabbi években is, az els6 versenynapon a versenyzéknek egyénileg 4 feladatot kellett 4 6ra alatt megoldani.
Mindegyik feladat helyes megoldasaért 7 pont jart, igy egy versenyz6 maximélisan 28 pontot, tehat a csapat 112
pontot szerezhetett. A méasodik versenynap csapatverseny volt: a csapat 4 tagjanak kozosen dolgozva kellett 4 6ra
alatt megoldani egy el6re kijelolt témabol kittizott feladatokat. (A két versenynapon kittizott feladatokat a cikk végén
ismertetjiikk.) Ez a téma idén ,algebrai sikgorbék (elsGsorban harmadrendid gorbék)” volt. (Tavaly algoritmusok”, két
éve ,véges csoportok”, harom éve ,Fibonacci-szamok és altalanositasaik” volt a kijelolt téma.)

A magyar csapat tagjainak felkészitését a versenyre — mint méar sok éve — Reiman Istvan végezte, rajta kiviil
Benczar Péter és Sz6nyi Tamas is részt vett a felkészitésben. Koszonet valamennyiiiknek.

Mindkét csapat nagyon jol szerepelt a versenyen. A magyar csapatbol Szadeczky-Kardoss Szabolcs 26, Koblinger
Egmont 24, Valké Benedek 22 pontot szerzett (mindharman a Févarosi Fazekas Mihaly Gyakorlé Gimnazium IV. oszt.
tanul6i), Burcsi Péter pedig (Papa, Tiirr Istvan Gimnézium, II1. oszt.) 24 pontot ért el. A magyar csapat Osszpontszama
tehat 96 pont volt.

Az izraeli csapatbél Maxim Iorsh 28, Lev Bohovski és Or Tzuk 20-20, Lev Radzivilovski pedig 17 pontot szerzett.
Igy az izraeli csapat Osszpontszama 85 pont volt.

A csapatversenyben mindkét csapat megoldotta az 1., 2. feladatot, valamint a 3. és 4. feladat a) részét. A magyarok
ezenkiviil megoldottak a 3.b) feladatot, és megadtak a helyes valaszt (bizonyitas nélkiil) a c) részre, tovabba részben
megoldottak a 4.b) feladatot. Az izraeli csapat megoldotta a 4.b) feladatot és részben megoldotta a 3.b) feladatot. (A
csapatversenyben hagyoméany, hogy mell6zziik a formalis pontozast, csak szoban értékeljiik az eredményt.)

Az izraeli csapat részére szamos programot szerveztiink; tobbek kozott visegradi, valamint szentendrei kirandulast,
budapesti varosnézést, tovabba szinhazlatogatast is. Ezen programok lebonyolitaséért és a héber nyelvi tolméacsolésért
Réacz Andrast illeti koszonet.

Koszonettel tartozunk még Lippner Gyorgynek, a Lauder Javne Zsidd Kozosségi Iskola igazgatojanak, aki helyszint
biztositott a versenydolgozatok megirasahoz.

Pelikan Jozsef

1995. évi magyar—izraeli matematikaverseny feladatai

Elsé nap
Egyéni verseny

1. Jeldlje S, az els6 n primszam Gsszegét. Bizonyitsuk be, hogy S, és S,+1 k6z6tt mindig van négyzetszam.

2. Py, P, P3, P, és P legyen egy kor 6t pontja. Jeloljiikk a P pont tavolsagat a P; Py, egyenest6l d;x-val. Bizonyitsuk
be, hogy
di2dzs = di3day

3. Az
f(x) =ax® +bx+c

polinomra teljesiil |f(z)| <1 az x € [0, 1] intervallumban. Mennyi az
la] + [b] + |c|

maximuma?’

4. Egy konvex poliéderiink van, amelynek minden lapja haromszog. Bizonyitsuk be, hogy ki lehet az éleket pirossal
és kékkel szinezni gy, hogy minden csticsb6l minden csicsba el lehet jutni csupa piros élen 4t és csupa kék élen 4t is.

2. nap
Csapatverseny

1. Tekintsiik az 2* — 2%y = a egyenletii gorbéket, ahol a barmely pozitiv szam lehet. Messiik el ezeket egy fix
egyenessel, amelyik parhuzamos az y-tengellyel. Minden metszéspontban tekintsiik az adott gorbe érintGjét.

a) Bizonyitsuk be, hogy az 6sszes igy kapott érint6 egy k6z6s ponton megy at.

b) Mi a mértani helye ezen fent definialt kozos pontnak, ha az y-tengellyel parhuzamos egyenes nem fix, hanem az
Osszes ilyen egyenest tekintjik?



2. Tekintsiik az #%/% +y2/3 = 1 gorbét (z > 0, y > 0). Vegyiik az osszes P pontjdban az érintGjét. Tekintsiik ennek
az x-tengely és az y-tengely kozti szakaszat, amelynek az y-tengelyen 1évé végpontjat nevezziik (Q-nak. Ezen a két
tengely kozti szakaszon a ) pontbdl mérjiink vissza az x-tengelyen 1évé metszéspont irdnyaba egy fix b tavolsagot. Az
igy kapott QR szakasz (amelynek a hossza tehat b) R végpontjanak mi a mértani helye, ha P befutja a gorbét?

3. Tekintsiik az ABC' haromszoget.

a) Mindegyik oldalegyenesén vegyiink egy-egy pontot: Py, @1, R1. Mi annak a sziikséges és elégséges feltétele, hogy
ez a harom pont egy egyenesre essék?

b) Mindegyik oldalegyenesen vegyiink két-két pontot: Py, Py, Q1, Q2 és R, Ro. Mi annak a sziikséges és elégséges
feltétele, hogy ez a hat pont egy masodfoku goérbe és a haromszog kozos része legyen?

¢) Mindegyik oldalegyenesen vegyiink harom-harom pontot: Py, P», Ps, Q1, Q2, Q3, R1, Ra, R3. Mi annak a
sziikséges és elégséges feltétele, hogy ez a kilenc pont egy harmadfoka gorbe és a haromszog kozos része legyen?

4. Tekintsiik a {t,t*,t® |t € R} =: C térgorbét. Melyek azok a P = (a, b, ¢) pontok, amelyekb6l C-t az x, y sikra
vetitve a kapott harmadfokt gorbének szingularis pontja van, mégpedig
a) cstcs b) csom6 (azaz 6natmetszés)?



