Hajos Gyorgy (1912-1972). A budapesti kegyesrendi (ismertebb nevén piarista) gimndziumban érettségizett. Mate-
matikai tehetsége mdr iffukordban megnyilvanult. Mdr IV. gimnazista (ma 8. dltaldnos) kordban a lap t6bb megolddsdt
kozélte. VI. gimnazista, amikor megoldja az Edtvds-verseny feladatait. Az 1926-27-es tanévben 14 alkalommal szerepelt
megoldds az 0 aldirasdval. Ezek kézil vdlogattunk ki egyet.

82. XOY s209 OX szdran adva van két pont A és B gy, hogy OA = a, OB = b. Hatdrozzuk meg OY szdron azon
M pontot, melybdl AB tdvolsdg adott m szdg alatt lathaté. OM = x! Mikor oldhaté meg a feladat? Mi az m szdg
mazimuma? Ezen mazximumnak megfeleld M pont helye megszerkesztendd!

Megoldas.

Legyen XOY < =a, AM =y, BM = z. ABM A-re alkalmazzuk a cosinus tételt:

(1) y? + 2% — 2yzcosm = AB? = (b — a)?
(2) Az AOM A —ben : y? = a® + 2% — 2ax cos o
(3) BOM A —ben : 22 = b? 4 2% — 2bz cos

Yz si

Az ABMA teriilete: %; kifejezhets, mint a BOMA és AOMA teriiletének kiilonbsege is, tehat

yzsinm  brsina  azxsina

2 2 2
b—a)rsina

sinm
(2), (3) és (4) értelmében a helyettesitéseket (1)-ben elvégezve és rendezve;
lesz:

(5) 2® — [(a+b)cosa + (b — a)cotg msin o]z + ab= 0.

Amint latjuk, ha van megoldas, altalaban kett6 van. Ugyanis M pont oly kéron tartozik fekiidni, melynek AB hurjahoz
m keriileti sz0g tartozik; ez a kor két pontban metszi OY-t, ha az (5) discriminansa > 0.

Az (5) egyenlet két gyokének szorzata: x1ze = ab; ezen Osszefliggés azon ismert geometriai tételt jelenti, amely
szerint az O pontbol a kérdéses korhoz hazott szel6k szeleteinek szorzata egyenls:

OM -OM' = 0OA-OB.

Egy megoldas van — a széban forgo kor egy pontban érinti az OY egyenest — ha az (5) discriminansa = 0. Ebben
az esetben 1 = x, tehat x? = ab, azaz OM az OA és OB tavolsagok mértani kozéparanyosa. Konnyen lathato



geometriailag is, hogy ebben az esetben el6allo m szog a maximum; az egyenes minden mas pontjat A-val és B-vel
Osszekotve, az érintG korre nézve kiilsg excentrikus szoget kapunk, mely az AB-hez tartozo keriileti szognél mindig
kisebb! [)

Az (5) egyenletnek discriminansa:

D = [(a+b)cosa+ (b— a)cotg msina]2 — 4ab > 0,7

ha
2 — b
(©) cotg m > Vab - (a —i—. ) cos
(b—a)sina
azaz
2vab — b
(6a) m < arc cotg Vab— (a +b)cosa

(b—a)sina

Ezen osszefiiggés vildgosan mutatja az m maximumat, ill. ennek kiszamitasat (az egyenlGségi jellel) !
Hajos Gyirgy (Kegyesrendi fg. V. o. Bp.).

Masodéves egyetemista, amikor Minkowszki egy tételének legegyszertibb bizonyitasat adja. A tétel a kovetkezs: a
sik azon pontjainak Osszességét, amelyeknek mindkét koordindtaja egész szam, racsnak nevezziik, maguk a pontok a
racspontok. Ha sikban megrajzolunk valamely az origora nézve szimmetrikus konvex idomot (sokszoget, vagy gorbét),
melynek teriilete nagyobb 4-nél, ez legalabb egy racspontot tartalmaz az origén kiviil. Legnagyobb eredménye is
Minkowski egy olyan sejtésének bizonyitasa volt, amellyel kival6 matematikusok sora mar 50 éve probalkozott. Késgbbi
tudoményos munkai felolelték a geometria kiilonb6z6 agait, absztrakt algebrat, grafelméletet, determinanselméletet,
szamitastechnikat, matematikai statisztikat.

A kozépiskolai versenyekkel, az ifjusaggal, tanarokkal valo kapcsolatat élete végéig fenntartotta. A Kiirschak Jozsef
matematikai tanuléverseny bizottsaganak elndkeként & ismertette az eredményeket és feladatmegoldasokat. Kivald
elado volt. Sokan emlékeznek gondosan kicsiszolt megoldasaira, egy-egy szép Otlet elmondasakor az arcan megjelend
hamiskas mosolyra. A feladatokhoz fiiz6tt megjegyzésel a matematika szamos kérdéskorére irdnyitottak ra a figyelmet.

Az Eotvos Lorand Tudomanyegyetem geometria tanszékének vezetGje volt. Matematikusok nemzedékét tanitotta.
El6adasaira nemcsak matematikus hallgatok jartak be, de egyéb szakosok is élvezték kivald eladéi stilusat, szellemes
logikajat.

Eredményei elismeréséért Kossuth dijban részesiilt.

LT i. a szog szarai altal kimetszett ivek kilonbségének a fele!
2Ha ezen kitétel ki van elégitve, a gyokok valosak és mivel (5)-ben két jelvaltas van mind a kettd pozitiv!



