Tekintsiink egy értelmes mondatot. A mondat minden egyes bettje ala irjuk azt a szamot, ahanyszor az illeté bett
el6fordul a mondatban; igy egy olyan szamsorozatot kapunk, amely a kiindulasi mondattal azonos hossztsagu. Eme
szamsorozat valamennyi eleme ald beirjuk az illet6 szam el6forduldsainak szamat a szdmsorozatban, majd ugyanezt
ismételjiik meg a keletkezett 0j szamsorozattal, stb. Mindaddig folytatjuk ezt az eljarast, amig olyan sorozathoz nem
jutunk, amely megegyezik a (kozvetleniil) {6l6tte alloval.

Nézziik a kovetkez6 példat:

ALOMBAN, SZERELEMBEN NINCS LEHETETLENSEG
1,4,1,2 21,5  3,1,8 1,8,4,8,2,2,85 5 1,5 1,3 4,8, 1,8,2,8,2,4,8,5,3,1, 1
10,4,10,6, 6,10,5,  3,10,8,10,8, 4,8, 6,6, 8,5,  5,10,5,10,3,  4,8,10,8,6,8, 6, 4,8, 5,3, 10, 10
10,4,10,6, 6,10,5,  3,10,8,10,8, 4,8, 6, 6,8, 5,  5,10,5,10,3,  4,8,10,8,6,8, 6, 4,8, 5,3, 10, 10

A mondatok tobbsége a példankéhoz hasonldan viselkedik, azaz mar a harmadik szamsor megegyezik a masodikkal.
Ritkdbbak az olyan mondatok, amelyeknél csak a negyedik vagy annal kés6bbi sor ismétlédik; ilyenek példaul a
kovetkezok: ,,A BOLDOGSAG RELATIV, S CSAK UTOLAG ISMERHETO FEL" (Peter Marshall), ill. ,AZ EMBER
NEM ANNYI, AMENNYI, HANEM ANNYI, AMENNYI TOLE KITELIK” (Orkény Istvan). Annak érdekében, hogy
minél tobb kiilonbo6z6 szdmsor utédn kovetkezzék csak be ismétlédés, keressiik az alapmondatot

(1) ai,as, ..., apth; 2te; 2%td; 23te; . . . 2Ptz

alakban, azaz ugy, hogy abban t-féle betii 1-szer, egy bett (itt a b jelt) t-szer, egy masik 2t-szer, egy 2%t-szer,. .., egy
pedig 2Ft-szer forduljon els. A t = 2,k = 2 esetre egy példa: EKE KEREKE KELLENE (ekkor 6t kiilénb6z6 szamsor
keletkezik). A fenti képlet ,,higithat6” is, a kovetkezSképpen: ha az n a t-hez relativ prim, a mondatot kibévithetjiik n
darab x és/vagy n? darab y és/vagy n® darab z, ... ,jeld bettvel”, ahol z, y, z, . . . az eredeti mondatban nem szerepelt,
egyébként tetszbleges betiik lehetnek. Példaul az el6bbi mondat tipusdnak egy lehetséges higitdsa: AZ ELMENT
MELEG TELET TEMETGETEM.

Vizsgaljuk meg a tovabbiakban, legfeljebb hany kiilonb6z8 szamsort kaphatunk egy (értelmes) egyszertd mondat
révén. Tegyiik fel, hogy a szoban forgd mondat 6sszesen n betibél all. A mondathoz tartozo i-edik szamsorozatban
n-nél nem nagyobb természetes szamok allnak, és ezek koziil barmelyik k érték legalabb k-szor fordul el. Pontosabban,
egy k szam [ - k helyen szerepel itt, ha az i — 1-edik sorban [-féle olyan szam (vagy, ¢ = 1 esetén, beti) talalhato, amely
ott k-szor fordul els. Megallapithatjuk, hogy az ¢ + 1-edik sor éppen akkor kiilonbozik az i-ediktsl, ha az iménti [-ek
kozott létezik 1-nél nagyobb. Jeloljik a kiillonb6z6 szamsorok szamét d-vel; i = 1-t6l d — 1-ig haladva legyen az i-edik
sorban a; a legkisebb olyan szam, amelyik alatt az ¢ + 1-edik sorban néla nagyobb tobbszdrose all.

Megmutatjuk, hogy 0 as 0 g
alS?SQ_QS"'— 9d—3 = 9d—2"

Valasztasunk folytan az i 4+ 1-edik sorban a;4+1 (barmelyik el6fordulasa) alatt nala nagyobb szam all. Ez azt jelenti,
hogy az i + 1-edik sorban a;yi-nél tobb a;yi-es talalhatd, vagyis az i-edik sorban legalabb két kiilonboz6 szam is
a;t1-szer szerepel. Egyikiik — jeloljiik ezt r-rel — valodi osztoja (az alatta allo) a;yi1-nek, igy r > a;, tehéat valoban
a<r< 2oL

A bizonyitott egyenlGtlenségek alapjan

ezért

(2) 291 < n, azaz d < 1+ log, n.

Lathato, hogy a (2) becslés szempontjabol az (1) szerkezetdi mondatok optimalisak, hiszen ¢ = 2 esetén a lehets
legnagyobb d értéket adjak. Mivel a d-re kapott felss korlat lényegében a mondat hosszanak logaritmusa, azért (egyszeri
mondatnal) d valoszintileg nem lehet tobb 6-nal. A d = 6 elérhets, példaul: EDE, KELLENEK-E ERRE E KEREK
EKEKEREKEK?

Osszetett mondatra d lehet 7: EDE, ERRE KELLETTEK FEKETE KEREK EKEKEREKEK, MERT ELRE-
PEDTEK FELETTED KEREK EKEKEREKEK?! Kérdés, hogy lehetséges-e még d = 8; elég valdszind azonban, hogy
d = 9 mér nem fordulhat eld.

Ha értelmezziik egy mondat magassdgdt mint a bel6le képzett kiilonb6z6 szdmsorozatoknak a szdméat, akkor ezzel
4j lehet&ség nyilik irodalmi alkotasok elemzésére. Példaul a versek soraihoz vagy a novelladk mondataihoz hozzarendel-
hetjiik a magassagukat, és vizsgalhatjuk ezeknek az értékeknek az eloszlasat. Hasonléan probalkozhatunk zenemtivek
ilyetén tanulmanyozasavalis . .. . Mindezeknek a gondolatoknak a tovabbvitelére mar a kedves Olvasot biztatom, hiszen
— Karl Weierstrass szavait idézve — ,,Az a matematikus, aki nem kolt6 is egy kicsit, nem lehet igazi matematikus.”



