
Az 1990�91. tanévi Hajós GyörgyMatematikai Tanulmányi Versenyt a Gépipari és Automatizálási M¶szaki F®iskola

rendezte meg Keskeméten 1991. június 14-én és 15-én. Az idei, sorrendben tizenhatodik versenyen 15 f®iskola egy-egy

sapata vett részt összesen 57 versenyz®vel.

A hattagú versenybizottság, amelynek elnöke az idén Dr. Reiman Istvánné f®iskolai doens volt, a következ®

feladatokat t¶zte ki:

1. Legyen az A 9-el osztható, 1991 jegy¶ szám. Az A számjegyeinek összege B, a B számjegyeinek összege C, a

C számjegyeinek összege D. Határozzuk meg D értékét!

2. Oldjuk meg az

log
a
(x− a) > log 1

a

(x+ a)

egyenl®tlenséget!

3. Az f : R 7→ R függvényr®l a következ®ket tudjuk:

a) f kétszer deriválható R-en;

b) f ′′(x) ≥ 0 minden x ∈ R-re;

) f gra�konját az (1; f(1)) pontban érinti a g függvény gra�konja, ahol

g(x) = x2 + 3x+ 1.

Bizonyítsuk be, hogy minden x ∈ R-re f(x) ≥ 5x.

4. Messe az ABC háromszög BC oldalával párhuzamos egyenes az AB oldal egyenesét D, az AC oldal egyenesét

E pontban! Jelöljük M -mel a BC oldal tetszés szerinti bels® pontját! Legyen az ABC háromszög területe T , az ADE

háromszög területe pedig t. Fejezzük ki az ADME négyszög területét T , t-vel!

5. A sakktábla 64 mezejére sorban felírjuk a számokat 1-t®l 64-ig (az els® sorban balról jobbra 1-t®l 8-ig, a
másodikban 9-t®l 16-ig stb.). Állítsunk fel ezek után 8 bástyát a táblán úgy, hogy azok ne üssék egymást. (Minden

sorban és minden oszlopban egy és sak egy bástya állhat.) Mennyi lehet a bástyák mezején lev® számok összege?

Általánosítsuk a feladatot n× n-es sakktáblára!

A sapat verseny els® öt helyezettje:
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