A feladatok megoldasa a versenyzdktsl szarmazik (kivéve a 6. feladat 2. megoldasat). A megoldok érzékeltetni
probaltak azt is, hogy milyen dton jutottak el a megoldashoz, milyen Gtletek, meggondolasok segitették munkajukat.
A 6., legnehezebb feladat masodik megoldasat Pataki Janos irta le.

1. feladat. Adott a sikban két azonos kézépponti kor, melyek sugara R ésr (R >r). P a kisebb kir egy fix pontja,
B pedig végigfut a nagyobb kéron. A BP egyenes mdsik metszéspontja a nagyobb kérrel C. A BP-re P-ben dllitott ,,1”
merdleges mdsik metszéspontja a kisebb korrel A (ha 1”7 a kor érintéje P-ben, legyen A = P).

I. Hatdrozzuk meg a BC? + CA? + AB? dltal felvett értékek halmazdt.

11. Hatdrozzuk meg az AB szakasz felezdpontjanak mértani helyét.

(Luzemburg)

Megoldas. I. Legyen O a két kor kézéppontja. Tegyiik fel, hogy P, O, B nincsenek egy egyenesen. Messe PB az r
sugart kort méasodszor QQ-ban. Mivel B és C szerepe felcserélhetd, feltehetjiik, hogy @ a P és B kozott fekszik. P-b6l
QA 90° alatt latszik, tehat QA atmérs. CP = QB = a (hiszen pl. CPOA ~ BQOA, két oldal és a nagyobbikkal
szemkozti szogben megegyezik).
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A Pitagorasz-tételt alkalmazva:

AB%? 4+ BC? + CA? = PA? + (PQ + a)® + (PQ + 2a)* + PA* + d* =
=2(PA? + PQ?) + 6a(a + PQ).

Viszont a PQA héaromszoghsl PA? + PQ* ~ 472, P-nek az R sugaru korre vonatkozo hatvanya
a(a+ PQ)=CP-PB = R*—1?,

tehat AB? + BC? + CA? = 6R? + 2r? még akkor is, ha C, P, O, B egy egyenesen vannak. A vizsgalt érték tehat
allando.

II. Jeloljiik B-nek a PA felez6mer&legesére valo tiikorképét B’-vel. B’ az R sugart korén van, mivel f mindkét
kornek szimmetriatengelye. PAB'B téglalap, PB = AB’ és APB< = PAB'< = 90°, igy AB felezpontja egybeesik
PB’ felezopontjaval. Ahogy B korbefut, B’ is, igy AB felez6pontja az R sugart kér P-bél felére kicsinyitett képén
fekszik. Az extrém esetben e kor egy dtmérGje végpontjain.

Beke Tibor (Nagyatad, Ady E. Gimn., III. o. t.)

A feladat megfelelt annak a tradiciénak, hogy az els6 nap elsé példaja a legkonnyebb a hat koziil. Az dbra szinte
koveteli a Pitagorasz-tétel alkalmazasat. A masodik rész is teljesen elemi, a triikk talan csak az, hogy az ember analitikus
vagy vektoros megoldasra gyanakszik elGszor, ami biztosan létezik, de nem ilyen egyszerd. Az Gtlet a versenyen elég
késén jutott csak eszembe.

2. feladat. Legyen n pozitiv egész szdm, és legyenek Ay, As, ..., Aant1 a B halmaz részhalmazai. Tegyiik fel, hogy

a) mindegyik A;-nek pontosan 2n eleme van,

b)minden A; N A; metszetnek (1 < i < j < 2n+ 1)pontosan egy eleme van,

¢) a B halmaz minden eleme benne van legaldbb két A;-ben.

n milyen értékeire rendelhetd hozzd B minden eleméhez a 0 és 1 szamok egyike gy, hogy minden A;-nek pontosan
n olyan eleme legyen, amelyhez a 0-t rendeltink?

(Csehszlovdkia)

Megoldas. Elszor azt bizonyitom be, hogy a B halmaz minden eleme pontosan két A;-ben fordul elg. A ¢)
feltétel szerint minden elem legalabb két A;-ben szerepel, ezért elegends azt megmutatni, hogy egyik elem sem fordul
el legalabb harom részhalmazban.

Tegyiik fel, hogy X mégis eleme az A;, A;, A halmazoknak, ebbdl ellentmondéashoz fogunk jutni. A b) feltétel
szerint az A;, A;, Ay halmazok koziil semelyik kettének nincs az X-t6l kiilonb6z6 kozos eleme. A harom halmaz X-en
kiviili, 6sszesen 3 - (2n — 1) eleme igy mind kiilonboz6. A tovdbbiakban nevezziik ezeket ,,mokas” elemeknek.

A ¢) feltétel szerint minden mokés elem el6fordul legalabb egyszer a tovabbi 2n — 2 halmazban. Osszesen 3-(2n —1)
mokas elem van, ezért valamelyik halmazban koziiliik 4 fordul el§ (3(2n — 2) < 3(2n — 1)). Ekkor ennek a halmaznak



az A;, A;, Ay valamelyikével legalabb 2 koz0s eleme van, ami ellentmond a b) feltételnek. Ezzel belattuk, hogy a B
halmaz minden eleme pontosan két A;-ben szerepel.
Tegytik fel ezutan, hogy megadtuk a megfelel§ hozzarendelést a B halmaz elemein. Mivel minden A;-nek n eleméhez

rendeltiink 0-t, ezért halmazonként leszamolva Gsszesen a n(2n + 1) elemhez rendeltiink 0-t. Lattuk masfelsl, hogy

n(2n+1)

minden elem pontosan két halmazban fordul eld, ezért a B halmaz eleméhez rendeltiink 0-t. Ez pedig csak

akkor egész, ha n paros, tehat sziikséges feltétel, hogy n paros legyen.
Be fogjuk bizonyitani, hogy ez a feltétel elégséges, ilyenkor megadhat6 az elGirt hozzarendelés. Irjuk fel egy szabalyos
(2n + 1)-szog csucsaira az 1, 2, ..., 2n+ 1 szamokat. Huzzuk be azokat az atlokat, melyek két olyan csticsot kotnek

Ossze, melyek kozott legfeljebb g — 1 cstics van. (Ez egész, mivel n paros.) Igy minden csticsbol n 4t16t hiztunk be.

Jeloljik A; és A; kozos elemét (7, 5)-vel (i < j). Ez egy kolcsonosen egyértelmi megfeleltetés, mivel minden elem
pontosan két halmazban szerepel, és b) fennall.

(i, j)-hez pontosan akkor rendeljiink 0-t, ha az i és j csics kozotti atlot behtztuk. Mivel minden csicsbol n atlo
indul, ezért ez egy megfelel§ hozzarendelés.

Tehat akkor és csak akkor végezhets el megfelel6 hozzarendelés, ha az n paros.

Keleti Tamds(Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)

3. feladat. Definidljuk az [ fiigguényt a pozitiv egészeken oly mddon, hogy

f) =1, f@3)=3,

tovdbbd

f(2n) = f(n)
fAn+1) =2f2n+1)— f(n)
fAn+3)=3f(2n+1) —2f(n)

minden pozitiv egész n-re.
Hatdrozzuk meg azon, 1 £ n < 1988-nak eleget tevd egész n-nek szamdt, amelyekre f(n) = n teljesil.

(Anglia)

Megjegyzés. Ez tipikusan olyan feladat, amelynek a megoldasdhoz egy otlet kell. A megfelels Gtlet hidnyaban a
megoldas szinte reménytelen.

A filiggvény definicidja alapjan konnyd az els6 néhany értéket kiszamolni. A versenyen t6bben kiszamoltak az els6
50—60 értéket, de abbol nem sok szabalyossag latszott. Néhany részeredményiink:

—feFx1)=2%+1

— f(3.28 £ 3) = 3.2F £ 3 (sejtés)

— f(f(x)), ha z paratlan (sejtés)

— 2-hatvanyok osztasi maradékat érdemes megvizsgalni.

Ezek utan lassuk a Megoldast!

Megoldas. Vegyiik észre, hogy ha n kettes szamrendszerbeli jegyeit visszafele olvassuk (jobbrol balra), akkor
f(n)-et kapjuk! Ezt az allitast n szerinti teljes indukciéval bizonyitjuk. Nyilvan:

f) =1, f2)=1, f3) =3, f(4) =1

Tegyiik fel, hogy az allitas (n — 1)-ig igaz, és bizonyitsuk n-re.
a) n = 2k esetén legyen f(k) = z.

f(n) = f(2k) = f(k) = z.
b) Han =4k + 1, legyen 271 < k < 2¢, és f(k) = 2,

fn)=2f2k+1)— f(k) =2- (2" +2) -2z =22 4 2.
¢) Han = 4k + 3, legyen 207! <k < 2%, &5 f(k) = 2,
F(n) =3f2k+1) —2f(k) =3- (2" +2) — 22 = 3. 2041 4 .

A feladat megoldésait tehat azok az 1 és 1988 kozé es6 szamok adjak, melyeket ha kettes szamrendszerben irunk
fel, visszafele olvasva ugyanazt kapjuk. Ezeket hivjuk palindrom szamoknak. Szamoljuk 6ssze Gket.



A kettes szamrendszerben 2n jegytd palindrom 2"~' van, mert az els6 szamjegy 1, a masodiktél az n-edik helyig
allhat 0 vagy 1, ez 2"~ ! lehetGség, és az utols6 n jegy egyértelmtien meghatéarozott.

Hasonl6 okbol 2n + 1 jegyd palindrom 2" db van.

1988 a kettes szamrendszerben: 11111000100 (11 jegyt). Ennél a legfeljebb 10 jegyi palindromok mind kisebbek.
Ezek szama 62. Az 1988 a 11 jegyi palindromok koziil az 1967 = 11110101111 és 2015 = 11111011111 kozé esik, ezért
az 1988-nal kisebb 11 jegyd palindromok szama 30.

Osszesen tehat a feladatnak 92 db megoldésa van.

Csirik Jinos (Szeged, JATE Sagvari E. Gyak. Gimn., IL o. t.)

4. feladat. Bizonyitsuk be, hogy
70

k
Zx—k

k=1

v
= | ot

egyenldtlenségnek eleget tevd valds szdmok halmaza diszjunkt intervallumok egyesitése, melyek dsszhossza 1988.

(Irorszig)
Megoldas. Vezessiik be a kovetkezd jeloléseket:
0
f(x) :ém; Ip=(-0c0, 1), 1 =(1,2), L=(23),...
oy L, i+1), ..., I = (69, 70), Izo = (70, +00).
Az f(x) értelmezési tartomanya Iy U Iy U ... U Iz, mivel f(z) az 1, 2, 3, ..., 70 értékek kivételével nyilvan

mindeniitt értelmes. f(z) az értelmezési tartoményaban folytonos, mert folytonos fliggvények Gsszegeként all eld.
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Az egyes intervallumokban f(z) szigordan monoton csokken, hiszen szigortian monoton csékkend fliggvények

1 2 70
_— — ... 0 ként all eld.
(;v—l’x—2’ ’x—70> osszegekeént all eld
2 0
Iyp-ban a fliggvény csak negativ értékeket vesz fel, az T 5> - tortek mindegyike negativ ebben
r—1 z— T —

az intervallumban.

Az I, I, ..., Igg intervallumban f(x) minden valos értéket felvesz, az egyes intervallumokon beliil f(z) folytonos,
méasrészt, mint azt latni fogjuk, az intervallumok bal oldalan f(x) jobb oldali hatarértéke +oo; az intervallumok jobb
oldalan f(z) bal oldali hatarértéke —oo. Ezt a kovetkezs modon lathatjuk be: legyen a7 az 1, 2, 3, ..., 70 egészek
barmelyike. Ekkor

70 70 k
 m fle) = mgﬁokg -k & L g T T
k = a esetén
lim = lim —— = o0,

m
z—at+0x — k z—a+0 T — a

k
minden mas esetben lim véges. Hasonloképpen igaz, hogy lim f(x) = —co.
rx—a+0 xr — k r—a—0

Mar lattuk, hogy f(z)-nek az x = 70 helyen vett jobb oldali hatarértéke +oo. Masrészt igaz az is, hogy hrf f(z) =
xr—r+00
70 & 70
0, hiszen Bl}rl flx) = lim = ZO = 0. Igy az I7o intervallumban a fiiggvény minden pozitiv értéket

z—too0 T — k N
k=1 k=1

felvesz.
A fiiggvény menete tehat a kovetkezs (vazlatosan):

5
Az f(x) = 1 egyenletnek tehat az Iy intervallum kivételével mindegyik intervallumban van megoldésa, a szigoru

monotonitads miatt minden intervallumban pontosan egy. A gy6kok legyenek rendre x1, 2, ..., x79. Ekkor 1 < 21 <
2< 19 <3<...<70 < x70.

)
Az f(x) 2 1 egyenlGtlenség megoldashalmaza ekkor nyilvan az (1, x1] U (2, xz2] U... U (70, zo] halmaz. Ezek

valoban diszjunkt intervallumok, 6sszhosszuk:

SZ(CL‘l—1)+($C2—2)+...+(.¢L‘70—70)=(.’L‘l+CL'2+...+:E7Q)—(1+2+...+70)



Hozzuk k6z0s nevezdre a

5 1 2 70 5
_Z+f(x):x—1 CE—2+ rt—70 4
Osszeget.
5 x:1~(3:—2)(x—3)...(3:—70)+2~(3:—1)(:1:—3)~...-(:1:—70)
4+f() (x=1)(z—=2) ... - (xz=70) +
n 0z—1)(z—2)...-(x-69) JF@—-D(@—-2)-... (¢ —70)

(x—1)(@x—-2)-...-(x=70) (@—D@x—=2)-...-(x—70)"

5
(A két sor egyetlen tortnek tekintends.) A szamlalo egy 70-ed foku polinom, f6egyiitthatdja azg = T A 69-ed foku
tag egyiitthatoja:

| ©

5
agg =142+ ... +70+>(1+2+...470) =

0 (142+...+70).

5 5
Maésrészt az f(x) = - egyenlGség akkor és csak akkor teljesiil, ha az f(z)— - tort szamlaloja 0, igy az x1, a2, ..., @70

oyOokok megegyeznek a fenti tort szamlalojaban szerepld polinom gyokeivel, igy Osszegiik is megegyezik. A Vieta-formula
Uszerint

9
—a —=(1+24...70 9
1+ 2o+ ...+ x70 = 8 _ 4( 5 )Z—(1+2+...70).
aro 1 5

Az intervallumok 06sszhossza tehét:

9 4
S= (424 +70) = (1424 +70) = 2(1+2+...+70) =

4 1
=—--71-70- =-=2-71-14 = 1988
5 2 ’

és ezt kellett bizonyitani.

Drasny Gdbor(Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)

5. feladat. A derékszogi ABC' hdromszog A csicsabol a BC' dtfogohoz vezetd magassagvonal talppontja D. Az ABD
és AC'D hdromszdgek beirt kireinek kizéppontjdat dsszekdtd egyenes az AB, ill. AC' befogékat K -ban, ill. L-ben metszi.
Jelolje S, ill. T az ABC, ill. AKL hdromszdg teriletét. Bizonyitsuk be, hogy S = 2T.

(Gardgorszig)

Megoldas. Legyen a beirt korok kézéppontja Oq, ill. Oy (lasd abra).
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Az abra azt a sejtést sugallja, hogy az AK L egyenld szart derékszog haromszog. (A versenyen gy emlékeztem,
mintha ez éppen egy KOMAL feladat lett volna, noha csak ehhez hasonlé volt a Gy. 2395., 37. évf. 7. szam, 310. o.).
Semmi elképzelésem nem volt, hogy ha be tudnadm ezt bizonyitani, akkor miért segitene, de mas nem jutott eszembe,
igy megprobaltam igazolni. Azaz feltettem, hogy AK = AL. EbbSl ALO2<t = 45° = O2DC'«, ekkor (és csak ekkor!)
DCLOs hurnégyszog! DCLO5 hurnégyszog pl. akkor, ha LCD< = 0102 D<! Ennek igazolasahoz pedig csak azt kell

'Legyen az f(z) =z" +a1z" ! + ... + an komplex egyiitthatos polinom gydktényezds alakja
f@y=(@—-—a)(z—a2) ... - (x —an);
az egylitthatok Osszehasonlitasa alapjan adodo Osszefiiggések:

ay a2 +...+ap = —al,

aja +a1az... +ajan +a2a3 + ...+ ap—10n = az,

ara .. .an = (—1)"an.

Ezeket nevezziik Viéta-formuldknak.



észrevenni, hogy az a D koriili +90°-os forgatvanyujtas, amely az ADC haromszoget a BD A haromszogbe viszi, nyilvan
Os-nek O;-et felelteti meg. O1 02D héromszog derékszogi, és a befogok aranya egyenls az ADC haromszog befogdinak
aranyéval, igy ezek hasonloak. Kapjuk tehat, hogy O10:D<t = ACD<. Ezzel belattam, hogy ALK < = AK Lt = 45°.
Ezek utan AOy és A0, szoglelez6 voltanak kihasznélasaval az AK = AD = AL egyenlSséget kaptam. (Ezt révidebben
lehet igazolni, ugyanis elegendd, ha csak az ALO2<t = ADO2< egyenlGséget vessziik észre.)

A megoldast ezek utdn borzasztoan el lehet bonyolitani, ahogy én is tettem. Kitértem ugyanis arra, hogy KO; =
O1D, és DOy = O2L, igy KL hossza épp a D010, haromszog keriilete. Ezek utdn — észrevéve, hogy a DO102
haromszog az eredeti ABC haromszoghoz is hasonld — felirtam DO;04 és ABC hasonlosiganak aranyat, végil ABC
haromszog oldalaival kifejeztem K L hosszét, s mindebbdl szamoltam ki T-t. Az S 2 2T egyenlGtlenség igazolasa ezek
utan igazan egyszerd volt. (A koordinatornak allitolag nagyon tetszett a DO10y A~ ABC A eredmény, lévén hogy
ennek a feladathoz nem sok koze van.)

cb
Nézziik most ,,a megoldast” Bettizziik az oldalakat az abra szerint. AD hossza ekkor nem mas, mint —. (Ez a
a

kétszeres teriilet kétféle felirasabol adodik: bec = a - AD.) T-re ezek utan a

eredményt kapjuk. S = 2T igy irhato:

Rendezés és a® = b? + ¢ (Pitagorasz tétele) helyettesités utan:
2bc < b? + 2

Ez utébbi pedig (b — ¢)? = 0-val ekvivalens.

Sustik Matyds (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., III. o. t.)

2 b2
6. feladat. Legyenek a és b olyan pozitiv egészek, amelyekre ab+ 1 osztdja a® + b%-nek. Bizonyitsuk be, hogy b—:— T
a
egy egész szdm négyzete.
(NSZK)

I. megoldas. A kovetkezs megoldast sajnos nem a versenyen, hanem uténa, este taldltam. Ekkor mar tudtam azt,
hogy a végtelen leszallas elvével kijon a feladat. Erre a modszerre igazsag szerint magamtol is gondolhattam volna,
hiszen két hazai valogatoversenyen sziikség volt réa.

Tegyiik fel, hogy a a < b. Osszuk el b-t maradékosan a-val: b = qa + r (g, r egész; 0 < r < a). Ekkor

ab+1=gqa®+ra+1,és
a? +b% = a® + ¢®a® + 2ar + 2.
A feltétel szerint ab + 1]a® + b?. Legyen a hanyados k, azaz
k(ga® +ra+1) = a® + ¢*a® + 2qar + r*.
Masrészt:
q(qa® +ra+1) = ¢*a® + qar + q.

A fels6 egyenletbdl az alsot kivonva:
(1) (k —q)(ga®* +ra+1) =a*+qra +r* —q.

Most két esetet kiilonboztetiink meg:
I. r = 0 (azaz alb),
II. » # 0 (azaz a t b).
Mind a két esetben (1) jobb oldalat fogjuk alulrol és feliilrél gy megbecsiilni, hogy ennek, mint (qa2 +ra+1)
tobbszordsének, mar csak egy lehetséges értéke marad.
L eset. r = 0. (1) most igy alakul:
(k—q)(ga® +1) = a® — ¢

Konnyen lathato, hogy:
—(qa® +1) < a® —q < qa® +1,



tehat
a?—qg=0, ésk—q=0.
Ez utébbiakbol: k = a?, azaz valoban négyzetszam.

Lathato az is, hogy az a | b esetben csak a b = a® lehetséges, és az a, a
IL. eset. r # 0. Megmutatjuk, hogy ekkor:

3 szampar kielegiti a feltételt.

0<a®+qra+r®—q<2(qa®+ra+1).

A bal oldali egyenl6tlenség abbol kovetkezik, hogy a? + 12 > 0, és qgra — g = 0. (Itt hasznaljuk ki, hogy r > 0.) A jobb
oldali céljara:

2qa® > a® + qra, (r <a)
2ra > 12,

2> —q,
ezeket Osszegezve megkapjuk a jobb oldali egyenlGtlenséget, és igy (1)-ben csak
g’ +ra+1=a’>4+qra+r*—q e k—q=1
lehetséges. Atrendezve:
(2) a* +(a—r)* = (¢+1)(ala—7) +1).
r < amiatt a —r > 0, igy a és (a — ) is pozitiv egész. Az a, b szdmokbol kiindulva talaltunk egy masik szampart, a-t
és (a — r)-et, amelyre

a? + b2 B (a—7r)?+a?
ab+1  (a—m)a+1’

és ebben az 0] szampéarban a szdmok minimuma, (a—r) kisebb, mint az eredeti szampérban (a). Ha most a —r|a, akkor
az L. eset szerint k négyzetszam. Ha pedig a — r 1 a, akkor a II. eset szerint tovabb tudjuk csokkenteni a minimumot.
Az eljarast folytatva el6bb-utébb az I. esethez kell eljutnunk, ha el6bb nem, akkor, amikor a két szdm minimuma 1
lesz.

Ezzel belattuk, hogy k csak négyzetszam lehet.

Nézziik még meg, milyen szampéarok elégitik ki a feladat feltételeit! Figyelembe véve, hogy a II. pont eljarasaval
elgbb-utébb minden megoldasbol egy (a, a3) tipust megoldashoz jutunk, az eljarast (a II. esetbelit) megforditva
kapjuk, hogy a megoldasok az

a; = a, as = a3, Ap42 = a2an+1 — Qp

tipust sorozatok szomszédos elemeibdl 4ll6 szampéarok.
Biré Andrds (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., III. o. t.)

A 6. feladat tobb szempontbol is a legnehezebbnek bizonyult a versenyen. A magyar csapat példaul mindossze
egyetlen pontot szerzett ezen a feladaton. Ennél talan tobbet mond, hogy az olimpiai bizottsag tagjai koziil — ez a
bizottsag hat kivallo ausztral matematikusbol allt, és 6k valasztottak ki a részt vevs orszagok javaslataibol azt a 31
feladatot, amelyik a nemzetkozi zstri elé keriilt — senki sem tudta megoldani.

Hosszas vita utan végiil kitizték. Sokan fogadtak arra, hogy nem, vagy alig lesz j6 megoldas, és majd mindenki
veszitett. Végil 11 (1) versenyzd oldotta meg helyesen a feladatot. A szerz6k mindegyike igy vagy ugy a végtelen
leszallas modszerével jutott el a megoldashoz. Az aldbbiakban a bolgar Emanuel Atanaszov kiilondijas megoldésat
ismertetjiik, aki talan a legelegdnsabban nyult a probléméahoz.

I1. megoldas. Jeloljiik a hanyados értékét K-val és rendezziik at a feltételt. Igy az
(1) a? — Kab+b* =K
Osszefiiggéshez jutunk. Tegyiik fel, hogy az allitas nem igaz, a K nem négyzetszam, és tekintsiik az
(2) 2 —Kay+y* =K

kétismeretlenes diofantoszi egyenletet, amelynek feltételiink szerint létezik pozitiv egész (a;b) szdmokbol allé megol-
déasa.
Vegyiik észre, hogy (2)-nek nem lehetnek ellenkezd eljeld megoldésai, hiszen ekkor a bal oldalon

—Kzy > K és 22 —y? > 0.



Olyan megoldasa sincs a (2) egyenletnek, ahol az egyik szam 0 volna, hisz ekkor a bal oldal értéke négyzetszam.
(Lényegében itt hasznéljuk fel az indirekt foltevést!)

Tekintsiik most a (2) egyenletnek azt a pozitiv (A, B) megoldasat, amelyre a két szam kozil a nem nagyobb —
legyen ez B — minimdlis. Ilyen létezik és az el6bbiek szerint A = B > 0.

A (2)-ben y helyére B-t helyettesitve az imméar egyismeretlenes

(3) 2> ~KBx+B?*-K =0
egyenletet kapjuk, amelynek tehat az A megolddsa. A masodfoki (3) egyenlet mésik, A’ gydkére
A+ A = KB,

tehat A’ is egész.

Az (A’, B) szdmpar is megoldasa (2)-nek, a B pozitiv, igy az A’ is az. A gyokok és egyiitthatok kozti masik
Osszefiiggésben a gyokok szorzata pozitiv:

A’A = B? — K > 0, ahonnan

0 < A’A < B?, vagyis

A 2 B miatt A’ < B!

Abbol a feltevésbdl kiindulva, hogy a K nem négyzetszam, talaltunk a (2) egyenletre egy méasik megoldast, az
(A'B) szampért, ahol 0 < A" < B, ellentétben az (A, B) megoldasra el6irt kikotésiinkkel. Ez azt jelenti, hogy a K
valéban négyzetszam.



