1. Adott az a1, ag, ... pozitiv szamok egy szigorian monoton névs, nem korlatos sorozata. Bizonyitsuk be, hogy
létezik olyan Ky szam, hogy minden k > K, esetén

(a) R L S T
az as Ak+1
(b) Moy B k1985
az as Ak+1
2. A tablara felirjuk az
1 111 1 1
234 71112

szamokat.
a) Igazoljuk, hogy akarhogyan is irunk + vagy — miveleti jeleket e szamok kozé, a kapott eredmény nem lehet 0!
b) Legalabb héany szamot kell letorolni a tablarol ahhoz, hogy a maradé szamok kozé a + és — jeleket alkalmasan
beirva az eredmény 0 legyen?

3. Egy haromszog oldalai egész szamok, beirt korének sugara egységnyi. Hatarozzuk meg a haromszog oldalait!

4. Adott a térben egy S sik és egy ra mer6leges e egyenes. Igazoljuk, hogy tetszéleges allasi egységkocka S-re
vonatkozo vetiilete teriiletének mérdszama megegyezik a kocka e-re vonatkozo vetiiletének hosszéaval!

5. Létezik-e olyan I sikbeli halmaz, amellyel nem lehet lefedni egy egységsugara félkort, de F' két példanya mér
lefed egy egységsugari kort, ha

a) F tetszbleges;

b) F konvex?

6. Az ABC egységoldalu szabalyos haromszoget lefedtiik 6t egybevago szabalyos H haromszoggel (esetleg atfedé-
sekkel). Bizonyitsuk be, hogy az ABC haromszog H-nak méar négy példanyaval is lefedhetd!

7. Adott a sikon hat pont, amelyik ko6ziil semelyik 3 nincs egy egyenesen. Tekintsiik azt a 15 egyenest, amely a hat
adott pont koziil kettén atmegy. Legfeljebb hany olyan — az adott pontoktél kiilonb6z6 — pont van a sikon, amelyen a
15 koziil harom egyenes athalad?

8. A fehér sikon egy K kék alakzat van. A K alakzatbol a K; kék alakzat az alabbi szabaly szerint képzddik,
amelyet egyidejileg alkalmazunk Ky minden P pontjara: ha a P koré rajzolt egységsugara kor teriiletének legalabb
a fele kék, akkor P is kék marad, kiilonben fehér lesz. A kovetkezs lépésben a K alakzatbol ugyanigy nyerjitk a Ko
alakzatot, majd ebbd6l Ks-t, s.i.t.

a) Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges K korlatos alakzatbol kiindulva véges szamu lépés utan mar az egész sik fehér
lesz!

b) Igazoljuk, hogy ha Ky egy 100 sugart kor, akkor 1000 000 lépésen beliil az egész sik fehérré valik!

9. Adott 1985 darab sily, rendre 1, 2, ... , 1985 grammosak. Be lehet-e Gket 5 csoportba osztani ugy, hogy a
silyok szama is és Osszege is azonos legyen mind az 5 csoportban?

10. Egy 1 x 1 méteres, négyzet alakd ketrecben egy tizméteres anakonda van. Miinchhausen baré azt allitja, hogy
egyetlen 16véssel legalabb hat helyen at tudja 16ni az anakondat. Nem tualoz egy kicsit a baré? (Az anakondat egy
tetszoleges tizméteres torottvonalnak lehet tekinteni, amely egy 1 x 1 méteres négyzet belsejében van.)

11. Egy szigeten 13 sziirke, 15 barna és 17 zold kaméleon él. Ha két kiilonboz6 szind kaméleon talalkozik, akkor
annyira megijednek egymastol, hogy mindketten a harmadik szinre valtoztatjak bériiket. Két azonos szind kameéleon
nem ijed meg egymastoél, igy taldlkozaskor nem valtozik meg a sziniik. Lehetséges-e, hogy valamennyi idé mulva minden
kameéleon azonos szini lesz?

12. Egy 5 x 5-0s telket 25 darab 1 x 1-es parcellara osztottunk. Van 25 mand, akik koziil mindegyik legfeljebb
3 masikat utal (az utalat kolcsonos). Bizonyitsuk be, hogy a mandk elhelyezhetSk az egyes parcellakban ugy, hogy
egyikiik se utalja a szomszédait! (Két parcella szomszédos, ha van kozos éle.)
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