Havonta egy-egy, szdmomra valamilyen oknal fogva kedves feladatot mondok el. Ezek megoldésa, noha a kdzépisko-
laban oktatott ismeretanyagnal tobbet nem kivan, mégis mély, igazi matematikusi gondolkodéast igényel. A problémakra
a megjelenést kovets szamban megoldéast adok, azonban nem kivanok egyetlen problémat sem teljesen lezarni. Akar a
feladatokkal, akar azok megoldasaval kapcsolatban minden megjegyzést 6rommel veszek.

*

Van-e olyan (tizes szamrendszerben felirt) négyzetszam, mely elé az 1, 9, 8, 3 jegyeket ebben a sorrendben irva ismét
négyzetszamot kapunk?
* ok %

Mutassuk meg, hogy az elsd 64 pozitiv egészbdl nem lehet olyan 4 X 4 X 4-es, hagyomdnyos értelemben vett bivés kockdt
elddllitani, melyben az dsszes, eqy egyenesre esé 4—4 szam dsszege (beleértve a testdtlokat is) ugyanannyi legyen.

Biivos négyzetben a sorokban, az oszlopokban, valamint a két atléban all6 szamok Gsszege megegyezik, ezt a kozos
Osszeget a blivos négyzet dllanddjinak szokas nevezni. A feladat feltételeinek megfelelGen tegyiik fel, hogy sikeriilt 64
(egész) szamot elhelyezni egy 4 x 4 x 4-es kockdban ugy, hogy a kocka 4 x 4-es sikmetszetei (ugyanolyan allandoja)
bilivos négyzetek legyenek. (Konnyd utanaszamolni, hogy Gsszesen 18 ilyen sikmetszet van.) Megmutatjuk, hogy ebben
az esetben a kockaba beirt szdmok kozott van két egyenl6 — ez bizonyitja allitdsunkat.

Els6ként megmutatjuk, hogy egy 4 x 4-es bilivos négyzetben a négy ,,sarokelem” Gsszege is a blivos allandét adja.

Valéban, adjuk 6ssze az 1a dbran megjelolt mezskben 4116 szamokat, mindegyiket annyiszor, ahany pont a megfelelé
mezbben szerepel. Lathato, hogy az Osszeg a bilivos allandé négyszerese.
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1b. dbra

Ebbdl vonjuk le az 1b dbran megjelolt szamok Osszegét — a biivos allandd kétszeresét. Ami megmaradt az egyrészt a
sarokelemek Gsszegének kétszerese, masrészt a biivos allando kétszerese, ami éppen allitdsunkat adja.
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Tekintsiik most a kocka cstcsaiba irt nyolc szamot! E16z6 eredménytiink értelmében a 2a valamint 2b 4bran a megjelolt
szamok Osszege a biivos allando kétszerese, tehat ezen Osszegek kiilonbsége nulla. Ez pedig nem maés, mint a 2¢ abran
megjelolt két cstcsban allo szamok kiilonbségének kétszerese. Igy erre a két helyre ugyanazokat a szamokat kellett
irnunk, amivel bizonyitasunkat befejeztiik.



