Ebben a rovatban havonta tiz-tiz olyan érdekes — kdnnyebb vagy nehezebb — feladatot mondunk el, amelyek a
Matematikai Didkolimpiéra el6készitGiil szolgalnak. A feladatok megoldasat nem kérjiik bekiildeni, és a megoldasokat
sem fogjuk ismertetni.

1. Tekintsiik a kocka csiicsain atmend gdmbot, az éleit érint6 gémbot, valamint azt a gémbot, amely dtmegy a
kocka egyik csiicsan és érinti a szemben fekvs cstcsban talalkozo éleket. Fejezziik ki az utobbi gomb sugarat a méasik
két gomb sugaraval.

2. Igazoljuk, hogy ha egy tetraéder két stulyvonala meréleges a szemkozti lapra, akkor a tetraédernek legalabb négy
éle egyenl hosszu.

3. Van-e olyan szabalyos gila, amelyben két szomszédos oldallap hajlasszoge egyenlS két szomszédos oldalél haj-
lasszogével?

4. Lehet-e egy szabélyos gula alaplapjanak és oldallapjanak a hajlasszoge egyenls az (egy csicsbol indul6) oldalél
és alapél hajlasszogével?

5. Valamely haromoldala szabalyos gula koré irt gomb atmérdje 9-szerese a gula alapjahoz tartozé magassagnak.
Szamitsuk ki két oldallap hajlasszogét.

6. Konvex, nem feltétleniil szabalyos oktaéder tetsz6leges lapjanak a stalypontjat kossiik Ossze a tér adott P pont-
javal, majd huzzunk a kapott egyenessel parhuzamos egyenest a szemben fekvé lap sulypontjan keresztiil. Ilyen moédon
Osszesen 16 egyenest kaphatunk. Igazoljuk, hogy a P pontra nem illeszked§ 8 egyenes is 4tmegy a tér egy pontjan.

7. Legyen az ABCD tetraéder DS stlyvonala mergleges az ABC alapra. Jelolje az alaplap egy belsé P pontjanak
merdleges vetiileteit az AD, BD, CD élekre A', B', C'. Igazoljuk, hogy az A'D + B'D + C’'D &sszeg allando.

8. Adott az egységsugaru gébmbon az A, Ag, ..., A, nem feltétleniil kiilonb6z6 n db pont. Igazoljuk, hogy van a
gémbfeliiletnek olyan P pontja, amelyre a

PAy +PAy + ...+ PA,

tavolsagosszeg legalabb n.
9. Az n oldald, egyenld és adott oldaléli gulak koziil melyiknek a térfogata a lehets legnagyobb?

10. Bizonyitsuk be, hogy barmely tetraéder koré irt gomb atmérdjének kétszerese legalabb akkora, mint a hat él
négyzetosszegének a négyzetgyoke.



