1. Egy kétkara mérleg pontatlan, mivel karjai kiilonb6z6 hosszuak és tanyérjai kiilonbozo sulyaak. Az A, B, C
kiilonb6zd salyu targyakat kiillon-kiilon megmértiik. Amikor a targyakat a bal oldali tanyérba tettiik, ezeket az Aj,
By, C sulyokkal tudtuk rendre kiegyensilyozni. Amikor A-t és B-t a jobb oldali tanyérba raktuk, akkor az As, Bs
sulyokkal tudtuk egyensilyba hozni. Hatarozzuk meg a C sulyat az Ay, By, C1, As és Bs segitségével.

2. Hatarozzuk meg a kiilonb6z6 haromtagt szdmtani sorozatok maximalis szamat, amelyet az a; < as < ... <anpn
valos elemt sorozatbol ki tudunk valasztani.

3. Legyen

F. = a"sin(rA) + y"sin(rB) + z"sin(rC),

ahol z, y, z, A, B, C valosak, A+ B + C' egész szamu tobbszorose m-nek. Bizonyitsuk be, hogy ha Fy = F» = 0, akkor
F,. = 0 minden r pozitiv egészre.

4. Egy adott tetraéder beirt gdmbje érinti a tetraéder mind a négy lapjat az illet6 lap salypontjaban. Bizonyitsuk
be, hogy a tetraéder szabélyos.

5. Bizonyitsuk be, hogy ha 1 > a, b, ¢ > 0, akkor

a n b n c
b+c+1 c¢c+a+1 a+b+1

+(1-a)(1-0b)(1—-¢c)<1.



