Ebben a rovatban havona tiz-tiz olyan érdekes — kdnnyebb vagy nehezebb — feladatot mondunk el, amelyek elGké-
szit6iil szolgdlnak a Matematikai Didkolimpiara. A feladatok megoldésait nem kérjiik bekiildeni, a megoldédsokat sem
fogjuk ismertetni. Az érdekl6dsk a feladatokkal kapcsolatos kérdéseikkel forduljanak a szerkesztGséghez. Leveleikre
frasban valaszolunk.

Racspontoknak nevezziik a sik azon pontjait, melyek mindkét koordinataja egész. A racspontok egyiitt négyzetra-
csot alkotnak. A koordinatatengelyekkel parhuzamos, racspontokon atmend egyenesek a racsegyenesek. Egy sokszog
racssokszog, ha minden csticsa racspont. Egy racssokszog tires, ha sem belsejében, sem oldalain (a cstacsokat kivéve)
nincs racspont. A térbeli kockaracs pontjai azok a pontok, melyeknek mindharom koordinataja egész.

1. Milyen szabélyos sokszdgek lehetnek racssokszogek? 2. Milyen szabalyos sokszdgek csticsai lehetnek egy térbeli

kockaracs pontjaiban? 3. Mutassuk meg, hogy minden egyenlé oldala racssokszognek paros sok csucsa van. 4. a)

Mutassuk meg, hogy barhogyan jeloliink ki a sikbeli négyzetracsban 5 racspontot, az Gket Gsszekotd szakaszok kozott
lesz olyan, amely tartalmaz racspontot a belsejében.

b) Mutassuk meg, hogy barhogyan jeloliink ki a négyzetracsban 9 racspontot, mindig van kozottiikk harom, amely
altal meghatéarozott haromszog stlypontja is racspont. 5. Egy n X n-es racsnégyzet két atellenes csticsat racsegyenesek

2n — 2
mentén haladé, 2n hosszisaga térottvonallal kotjiik Ossze. Mutassuk meg, hogy a torottvonalak kozott ( " 1 ) —
n—

2n —2
( " 5 ) olyan van, mely a kezd6- és végpont kivételével teljes egészében a négyzet atloja alatt van. 6. a) Mutassuk
n—
meg, hogy ha egy kor kozéppontja racspont és a kor keriiletén van racspont, akkor a keriiletén legalabb négy racspont
van. b) Mutassuk meg, hogy a sik barmely racionalis koordinatajt pontja koriil tetsz6legesen sok olyan kort lehet irni,

amelynek a keriiletén legalabb két racspont van. 7. a) Mutassuk meg, hogy barmely n természetes szamhoz lehet a

sikban olyan kort megadni, amelynek a belsejében pontosan n racspont van.
b) Adjunk meg olyan kort, amelynek a belsejében pontosan 10 racspont van. 8. Fektessiink a négyzetracsra olyan

legalabb 2 egység sugart kort, mely nem megy at egyetlen racsponton sem. A kor belsé hatarpontjai azok a pontok,
melyek a kor belsejébe esnek, de a négy szomszédjuk koziil valamelyik mar nem. Hasonl6an a kiils6 hatarpontok azok
a racspontok, melyek a kor kiilsejébe esnek, de valamelyik szomszédjuk mar nem. Bizonyitsuk be, hogy mindig néggyel
t6bb kiils6 hatarpont van, mint bels¢ hatarpont. 9. a) Bizonyitsuk be, hogy az lires racsparalelogramma teriilete 1, az

iires racsharomszog teriilete 1/2.
b) Igazoljuk, hogy ha egy 6nmagat nem metszs, zart racssokszog keriiletén k, belsejében b racspont van, akkor
teriilete k/2+ b — 1. 10. a) Bizonyitsuk be, hogy minden konvex négyszognek van olyan csticsa, melyet a rajta at nem

mend atlo felez6pontjara tiikkrozve a négyszog belsé- vagy hatarpontjat kapjuk.
b) Bizonyitsuk be, hogy iires konvex racssokszog csak haromszog vagy paralelogramma lehet.
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